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Dydaktyka matematyki — od praktycznego
przygotowania nauczyciela matematyki
do samodzielnej specjalnosci naukowe;j’

U zrédel wspoélczesnej dydaktyki matematyki legly dwa zasadnicze czynniki; z
jednej strony praktyczne potrzeby szkoly i nauczyciela matematyki wyrazane
najczesciej przez pedagogéw i dydaktykéw, z drugiej — konieczno$¢ transpo-
nowania na grunt szkolny, a co za tym idzie, do szerokich warstw spoleczen-
stwa aktualnych historycznie idei matematycznych. Wyrazem roli pierwszego
z tych czynnikéw jest nastepujace wyjaénienie, ktérym rozpoczal przedmowe
do swego Zarysu dydaktyki matematyki S. Neapolitanski w roku 1929.

Przez dydaktyke matematyki rozumiem nauke, ktéra poucza, jak sto-
sowaé zasady i wnioski dydaktyki ogélnej do nauczania matematyki,
uwzgledniajac tre§é materialng tej nauki, jej metody badan oraz cel jej
nauczania w szkole (Neapolitanski, 1958, s. 5).

Jest to typowe rozumienie dydaktyki matematyki, zwanej tez w tym sensie
metodyka nauczania matematyki, jako uszczegélowienie zasad ogdlnej dydak-
tyki, ich interpretacji w treciach matematycznych i stosowanie w takim sensie
1 zakresie, jak nalezy to robi¢ w nauczaniu kazdego przedmiotu szkolnego. Po-
mijajac szczegélows analize tego stanowiska, warto zwrécié uwage na dwa
istotne problemy z nim zwigzane:

1. zasady nauczania formulowane w dydaktyce ogélnej nie sa czym$ ob-
jawionym i nie powstaja w oderwaniu od szkolnej nauki, takze mate-

'Referat wygloszony na XV Zjezdzie Matematykéw Polskich 3 wrzenia 1999 roku w
Krakowie.
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matyki; przeciwnie, z analizy procesu nauczania réznych przedmiotéw
wyrastaja;

2. réwniez treci nauczania pozostaja poza sfera dociekan dydaktyki mate-
matyki, ktéra ma tylko ,stosowaé zasady i wnioski dydaktyki ogdlnej do
nauczania matematyki”.

Jak pisze Z. Krygowska:

W tym ujeciu zatem w istocie rzeczy ,calo§¢ procesu nauczania” jest
okreslona przez pieé¢ zasad ogélnodydaktycznych. Dydaktyka matematyki
ma wiec za zadanie przede wszystkim poszukiwanie sposobéw realizacji
tych zasad w praktyce nauczania matematyki. Ten poglad jest juz dzi$
nie do utrzymania z réznych powodéw (Krygowska, 1982, s. 8).

Drugi z wymienionych czynnikéw odegral, i odgrywa nadal, podstawows
role w rozwoju dydaktyki matematyki jako dyscypliny naukowej. Mdwil o
tym w sposéb dociekliwy i poglebiony profesor Roman Duda w plenarnym
odczycie wygloszonym na Zjezdzie Polskiego Towarzystwa Matematycznego
w Czestochowie w roku 1987 (Duda, 1989). Motywujac treéci odczytu, autor
pisze:

Artykul ten powstal w wyniku glebokiego przekonania, ze znajomoécé
dziejéw matematyki, a w szczegdlnosci przemian, jakim ona podlegala i
nadal podlega, oraz ewolucji pogladéw przemianom tym towarzyszgcych
— wydaje sie niezbedna dla kazdego, kto chce $wiadomie braé udzial w
podejmowaniu matematyki jako zadania pedagogicznego (Duda, 1989, s.
40).

Ta znajomo$¢ dziejow matematyki w polaczeniu z dobrze rozumiang zasada
paralelizmu? moze odgrywaé wazna role w badaniach dydaktyki matematyki,
w szczeg6lnoéci moze pozwoli¢ na unikanie niektdrych jej bledéw. Jako przy-
ktad przytacza autor nauczanie geometrii.

Wiele zla w szkole wyniklo stad, ze nie tylko przyjela ona obraz geo-
metrii jako struktury aksjomatyczno-dedukcyjnej, ale uznata nadto, ze
ten wlasnie obraz nalezy w umySle dziecka ksztaltowaé, utozsamiajac
tym samym postepowanie logiczne z dydaktycznym, a metode dialek-
tyczna zastepujac przez retoryczna. Struktura aksjomatyczno-dedukcyj-
na jest rzeczywiscie niestychanie ponetna dydaktycznie. Czyz moze by¢
cos$ bardziej pociagajacego niz rozpoczynanie od przestanek oczywistych

*Rozwdj matematyczny jednostki powtarza, w wielkim skrécie, dzieje matematyki (Duda,
1982)
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i budowanie na oczach ucznia i razem z nim, logicznie przejrzystego jak
krysztal, a przy tym imponujacego rozlegloscig panoramy i subtelnoscia
szczegbléw, gmachu matematyki? Nic wiec dziwnego, ze temu urokowi
ulegali wszyscy, od Grekéw poczynajac poprzez §redniowiecze az do cza-
séw nowozytnych i nawet nam wspdlczesnych. Ale przeciez, mimo wiel-
kiego i niewatpliwego uroku tej struktury, jest jednak co$ niezdrowego w
jej absolutyzacji jako modelu postepowania dydaktycznego. Podstawowe
nieporozumienie polega na tym, ze paradygmat aksjomatyczno-dedukcyj-
ny z idealtu, ku ktéremu sie zmierza i ktéry ma by¢ koncowa, ostateczng
postacia osiagnietej wiedzy (nie wiadomo zreszta czy osiagalna, p. nizej)
zrobiono metode pozyskiwania i przekazywania tej wiedzy. I dzieje si¢
tak zarowno wbrew $§wiadectwom historycznym, ktére §wiadcza, méwiac
brutalnie stowami Lebesgue’a, ze teoria matematyczna w postaci aksjo-
matyczno-dedukcyjnej dojrzala do pogrzebu, jak i do§wiadczeniom wielu
pokolen uczniéw, dla ktérych geometria uczona aksjomatycznie bywa
martwa, nudna i obca, a czesto takze znienawidzona. Méwiac stowami
Freudenthala, nastagpilo tu utozsamienie ,struktury nauki” ze ,struktu-
ra nauczania” (Freudenthal, 1987). Zapomiano, ze matematyka ,zywa”
zaczyna sie zawsze gdzie§ w érodku i biegnie naprzéd, opanowanie pod-
bitego terenu pozostawiajac pokoleniom ,utrwalaczy” i wlasnie dydak-
tykéw.

W ten sposéb przeszliémy do wplywu matematykéw na badania i rozwdj dy-
daktyki matematyki. Przyklad prof. Romana Dudy nie jest na szczeicie wy-
jatkiem. Mozna powiedzie¢ wiecej. Wplyw twérczych matematykéw na dy-
daktyke matematyki jest znaczacy od zarania jej rozwoju. A poczatki tego
rozwoju mozna datowaé na czas powstania Polskiego Towarzystwa Matema-
tycznego, a wiec XV Jubileuszowy Zjazd Towarzystwa jest w pewnym sensie
takze jubileuszem powstania dydaktyki matematyki w dzisiejszym ksztalcie.
Jeszcze jedno taczy nasz Zjazd z dydaktyka matematyki. I Towarzystwo Mate-
matyczne i dydaktyka matematyki stawiaty pierwsze kroki w Krakowie. Warto
tez w tym konteksScie przypomnie¢ tak zastuzenie dzi§ honorowana postaé Ste-
fana Banacha. Ot6z we wstepie do Dydaktyki matematyki czystej jej autor
Otton Nikodym, éwczesny docent Uniwersytetu Jagielloriskiego pisze:

Duzo zawdzieczam p. prof. A. Lomnickiemu oraz licznym rozmowom na
tematy dydaktyczne z pp. prof. S. Banachem i W. Wilkoszem i nie jedng
ich trafng uwage zamieicilem w niniejszej ksiazce (Nikodym, 1930, s. XI-
X1I).

Oprécz wymienionych przez O. Nikodyma profesoréw problemami naucza-
nia matematyki interesowali sie Zywo inni matematycy, np. Antoni Hoborski,
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czy Stanislaw Zaremba.

Nie trzeba w gronie matematykéw szczeg6lowo przypominaé, ze okres mie-
dzywojenny charakteryzowal sie burzliwym rozwojem ,nowej matematyki”
— teorii mnogosci, topologii, logiki matematycznej, analizy funkcjonalnej itp.
oraz niezwykle intensywnych badan nad podstawami matematyki, w szczegdl-
nosci nad metodg aksjomatyczna, jej znaczeniem i ograniczeniami. Matematy-
ka rozwijana na Uniwersytecie Jagiellonskim przez dtugi czas nie uczestniczyla
szerszym frontem w tym ruchu, ktérego motorami byly przede wszystkim $ro-
dowiska warszawskie i lwowskie. Do studentéw matematyki Uniwersytetu Ja-
gielloniskiego te nowe nurty matematyczne docieraly jednak w pierwszym dzie-
siecioleciu drugiej Rzeczpospolitej przede wszystkim przez zajecia prowadzone
przez profesora Wilkosza, zajecia odbijajace jego wszechstronne zaintereso-
wania i wyksztalcenie. Wigzala si¢ z tym idea unowocze$nienia matematyki
szkolnej, wyeliminowania z niej wielu bledéw usankcjonowanych juz tradycja,
zblizenia matematyki jako przedmiotu nauczania do matematyki jako nauki.

Chodzito w szczegblnosci o nowa koncepcje matematyki elementarnej, kon-
struowanej z odpowiednia precyzja i rownocze$nie dostepna uczniom. Punktem
wyjscia dla poszukiwania rozwigzania probleméw dydaktycznych miala by¢ za-
wsze analiza samej matematyki, poréwnanie réznych rozwiagzan matematycz-
nych tego samego problemu (réznych definicji tego samego pojecia, réznych
dowodéw tego samego twierdzenia, réznych systeméw symboliki itp.) z punktu
widzenia mozliwo$ci i potrzeb nauczania na réznych poziomach, wybér odpo-
wiedniego ujecia w wyniku tej analizy i — co stanowilo o oryginalnosci tych
idei — specyficzna elementaryzacja tego ujecia. Idee te znalazly swe odbicie
we wspomnianym juz dziele Ottona Nikodyma.

Nauczyciele matematyki ksztalceni w tym czasie w Uniwersytecie Jagiel-
lofiskim wynosili ze swych studiéw niewatpliwie pewne specyficzne nastawienie
do swej dyscypliny jako przedmiotu nauczania. Przejawialo si¢ ono w ich pra-
cach w ramach kierowanego przez Jana Les$niaka Ogniska Metodycznego Ma-
tematyki, artykutach publikowanych w czasopi$émie Parametr oraz w licznych
konferencjach organizowanych w Krakowie. W pracach Ogniska brali aktywny
udzial matematycy — profesorowie wyzszych uczelni Krakowa.

Niesltuszne byloby, oczywiScie, twierdzié, ze byt to juz oérodek naukowych
badan z dydaktyki matematyki, ale takie perspektywy juz sie zarysowywaly.

Wojna przerwala dzialalnoéé¢ Ogniska. Po wojnie odrodzilo sie ono w nieco
zmienionej postaci, jako kierowany poczatkowo przez Jana Les$niaka, nastep-
nie kolejno przez Zofie Krygowska i Jozefa Jodlowskiego Osérodek Metodycz-
ny Matematyki dzialajacy przy Kuratorium Krakowskiego Okregu Szkolnego.
Perspektywe jednak dla rozwoju dydaktyki matematyki jako autonomicznej
dyscypliny naukowej otwarlo dopiero powstanie w roku 1946 Wyzszej Szkoly
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Pedagogicznej w Krakowie, do pracy w ktérej przeszedl od poczatku Jan Le-
$éniak oraz od roku 1949 — Zofia Krygowska.

Zdarzeniem bez precedensu w historii Uniwersytetu Jagielloiskiego byto
uzyskanie przez te dwie osoby doktoratéw na podstawie rozpraw z dydaktyki
matematyki na Wydziale Matematyczno-Przyrodniczym tego uniwersyetetu.
W obu przypadkach promotorem byl Tadeusz Wazewski, gleboko zaintereso-
wany problemami nauczania matematyki. Aktem promowania tych doktoréw
stworzyl zalazek kadry dla rodzacej sie dopiero jako nowej dyscypliny — dy-
daktyki matematyki. Ten kierunek popieral tez od poczatku bardzo zyczliwie
profesor Stanistaw Golab.

Rozwéj dydaktyki matematyki w kierunku dyscypliny naukowej wiaze sie
niewatpliwie z osoba prof. dr A. Z. Krygowskiej. Za poczatek tego rozwoju
mozna, uznaé rok 1950, w ktérym prof. Krygowska uzyskala stopien naukowy
doktora nauk matematyczno-przyrodniczych na podstawie rozprawy pt. O gra-
nicach $cisto$ci w nauczaniu geometrii elementarnej, i w ktérym rozpoczeta
etatowa prace w Wyzszej Szkole Pedagogicznej w Krakowie. Na marginesie
zauwazmy, ze — jak wspomniano wyzej — byla to jedna z dwéch pierw-
szych prac doktorskich z dydaktyki matematyki. Rada Wydziatu Filozoficzno-
Przyrodniczego U. J., na wniosek promotora profesora Tadeusza Wazewskiego,
bez zadnych zastrzezen uznala, ze jest to doktorat nauk matematycznych.
Szkoda, ze tak pigknie zapoczatkowana tradycja ksztalcenia kadry dydakty-
kéw matematyki na Uniwersytecie Jagielloriskim nie jest kontynuowana, mimo
ze w pézniejszych latach byli, a takze obecnie s3, wéréd twérczych matema-
tykéw Uniwersytetu sympatycy tej dyscypliny, zywo nig zainteresowani, ze
wspomnimy tu prof. prof. Jacka Szarskiego, Zdzistawa Opiala, a ze wspél-
czesnych Stanislawa Lojasiewicza, Andrzeja Pelczara, Tadeusza Winiarskiego,
Piotra Tworzewskiego czy Edwarda Tutaja.

Wréémy jednak do poczatkéw dydaktyki matematyki i pracy naukowej
prof. Z. Krygowskiej. Otéz praca ta od poczatku koncentrowala si¢ wokét
trzech zadan:

® Do pierwsze — opracowanie teoretycznych i metodologicznych podstaw
tej dyscypliny naukowej,

® po drugie — stworzenie warunkéw prawnych i organizacyjnych ksztalce-
nia kadry naukowej w tej nowej dyscyplinie,

® po trzecie — w oparciu o badania teoretyczne i eksperymentalne w dzie-
dzinie dydaktyki matematyki w Polsce i w §wiecie stale ulepszanie nau-
czania matematyki w szkole polskiej na réznych jej poziomach.



56 Boc._DAN J. NOWECKI

Realizacja tak postawionych zadan wymagala olbrzymiej pracy i dzialan w
réznych gremiach badawczych i decyzyjnych, od wspélpracy z psychologa-
mi, pedagogami, a przede wszystkim matematykami poczynajac, przez pracg
w réznych zespotach, radach i komisjach ministerialnych oraz organizacjach
miedzynarodowych, na pracy z nauczycielami konczac. Ze wzgledu na ogra-
niczony czas tego wystapienia sprébuje przedstawi¢ skrétowo gléwne etapy,
czy moze lepiej powiedzieé fakty, ktére skladaja si¢ na wspélczesny wizerunek
dydaktyki matematyki.

W roku 1956 prof. Krygowska uczestniczyla jako ekspert w dorocznej kon-
ferencji ministréw o§wiecenia publicznego krajéw — czlonkéw UNESCO, zor-
ganizowanej w Genewie przy wspétudziale Miedzynarodowego Biura Wycho-
wania, kierowanego przez J. Piageta. O roli tej konferencji dla reformowania
nauczania matematyki i rozwoju jej dydaktyki prof. Krygowska pisze:

Byl to fakt ogromnego znaczenia zaréwno ze wzgledu na oficjalny cha-
rakter narady, w ktérej wzieli udzial z jednej strony przedstawiciele naj-
wyzszego stopnia administracji szkolnictwa 74 krajéw, z drugiej towarzy-
szacy im eksperci od spraw dydaktyki matematyki, jak i ze wzgledu na
bardzo bogata tres¢ tej narady. Na tle sugestywnie zarysowanej roli ma-
tematyki wyraZnie wystapilty w dyskusji niedostatki tradycyjnego ksztat-
cenia matematycznego i koniecznoéé reformy. Analizowano gleboko cele
nauczania matematyki dla wszystkich. Zagadnienie programéw rozwa-
zano z czterech punktéw widzenia: 1) od strony stosunku postepéw na-
uki do materialu szkolnego nauczania matematyki, 2) z punktu widzenia
praktycznych potrzeb nauki, techniki i zycia gospodarczego, 3) od strony
ucznia, jego mozliwosci, rozwoju umystowego, aktualnych i potencjalnych
zainteresowan i motywacji, 4) z punktu widzenia nauczyciela, warunkéw
jego pracy i zainteresowan. Postulaty dotyczace zmian programowych
formulowano jeszcze na konferencji genewskiej bardzo ostroznie. Propo-
nowano wszczecie powaznych badan, majacych na celu sprawdzenie, czy
i w jakiej mierze ogélne struktury mnogoSciowe i algebraiczne moglyby
stuzy¢ ulepszeniu i ulatwieniu uczenia si¢ matematyki elementarnej. Do-
magano sie konstruowania programéw nauczania wedlug pewnych ,ca-
tosci ideowych”. Od strony psychologii te postulaty zostaly mocno pod-
parte wystapieniem profesora Piageta. Konferencja podwiecila tez wiele
uwagi metodom nauczania matematyki, postulujac stosowanie dydaktyki
opartej na aktywnym, swiadomym i twérczym udziale ucznia w procesie
nauczania. Dyskutowano nad pogladowymi $§rodkami nauczania matema-
tyki, analizujac i podkreslajac ich cele i role w przejéciu do abstrakcji.
Wiele jeszcze innych probleméw zwigzanych z modernizacja matematyki
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szkolnej znalazlo w dyskusji bardzo glebokie odzwierciedlenie. Miedzy
innymi zwrécono uwage na konieczno$§é rozwoju dydaktyki matematyki
na poziomie dyscypliny naukowej. Konferencja sformulowala zalecenia
dla ministerstw o§wiecenia publicznego, przyjete jednogloénie przez po-
nad 300 delegatéw krajéw kapitalistycznych, socjalistycznych i ,trzeciego
Swiata”, bardzo wyraznie wskazujacych droge do zmiany koncepcji ma-
tematyki elementarnej i reformy jej nauczania (Krygowska, 1981, s. 71).

W pewnym sensie poklosiem tej konferencji jest obszerna praca Z. Krygowskiej
pt. Metodologiczne i psychologiczne podstawy czynnosciowej metody nauczania
matematyki, opublikowana w roku 1957 w ksiedze jubileuszowej Dziesieciolecie
Wyzszej Szkoty Pedagogicznej w Krakowie. Praca konczy si¢ stwierdzeniami:

W $wietle metodologii nauki operacja jest zasadniczym elementem struk-
tur matematycznych. W $wietle psychologii czynnosci dziecka sa zasad-
niczymi czynnikami rozwoju jego myslenia. Ta zgodno§¢ — jak sadze
— wystarczajaco uzasadnia potrzebe oparcia nauczania matematyki na
wszechstronnej aktywnos$ci ucznia w dziedzinie konkretu, wyobrazni i my-
Slenia (Krygowska, 1957, s. 465).

Szkoda, ze ksigzka, w ktérej opublikowano artykul, ze wzgledu na maly
naktad stala si¢ bardzo szybko niedostepna. Stad nawet niektérzy dydaktycy
matematyki w Polsce, upowszechniajac czynnoéciowa metode nauczania ma-
tematyki, nie wiedza, ze jej twoérca jest prof. Krygowska.

W roku 1958 powstaje pierwsza w Polsce Katedra Dydaktyki Matematyki
(poczatkowo zwana Katedra Metodyki Nauczania Matematyki). Prof. Kry-
gowska, jako kierownik tej Katedry, wigzala z jej dzialalnoécia duze nadzieje.
Data temu wyraz w charakterystyce rozwoju metodyki nauczania matematyki.
Czytamy tam m. in.:

Metodyka nauczania matematyki jest w chwili obecnej przedmiotem zy-
wej dyskusji, licznych eksperymentdw i badarn teoretycznych o charakte-
rze miedzynarodowym, zmierzajacych do zasadniczej zmiany samej kon-
cepcji matematyki elementarnej i reformy jej nauczania w szkole. Dwa
podstawowe fakty staly si¢ zrédlem tych tendencji. Z jednej strony rozwéj
matematyki, w ostatnich pieédziesieciu latach, zwiazany z rewolucja po-
gladéw na jej przedmiot i metodologie, odzwierciedlona w rozszerzeniu
si¢ zastosowan matematyki na dziedziny dotad jej obce nauk humani-
stycznych i spolecznych, z drugiej wzrost spolecznego znaczenia ksztal-
cenia matematycznej mySéli i odpowiedzialno$ci za poziom nauczania ma-
tematyki, obejmujacego juz nie elite, ale cala mlodziez — prowadza do
nieuchronnej przebudowy zacofanej matematyki szkolnej w zakresie jej
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programéw i metod nauczania. Reforme, ktérej koniecznosé juz dzi§ nie
podlega zadnej dyskusji, trzeba oprzeé na obiektywnych badaniach teo-
retycznych i eksperymentalnych. Utrwala si¢ przy tym przekonanie, ze
stanie si¢ oha zaczatkiem permanentnej reformy, przebiegajacej réwnole-
gle do dynamicznego rozwoju matematycznych podstaw techniki i nauki,
maszyn matematycznych i automatyzacji, cybernetyki itp. — permanent-
nej rewizji samej koncepcji ksztalcenia. Tworzenie naukowych zaktadéw,
ktérych zadaniem byloby obiektywne badanie tych zagadnien, oraz przy-
gotowanie teoretycznych podstaw dla konkretnych juz reform o charakte-
rze administracyjnym i organizacyjnym w szkolnictwie jest wiec nie tylko
celowe, ale i konieczne. Powstanie Katedry Metodyki Nauczania Mate-
matyki w WSP w Krakowie mozna uwazaé za jeden z czynnikéw realizacji
tej idei; utworzenie tej placéwki naukowej wlaénie w WSP krakowskiej
bylo jednak nie tylko odpowiedzia na te potrzeby, ale tez rezultatem prac
prowadzonych juz poprzednio w Wyzszej Szkole Pedagogicznej w Krako-
wie, ktérych zasieg i ranga wymagaly ujecia w pewne ramy organizacyjne
i zapewnienia im nalezytej bazy (...) (Krygowska, 1965a).

W roku 1964 odbyla sie ogélnopolska konferencja na temat problematyki
programu metodyki nauczania matematyki oraz form jego realizacji w szko-
tach wyzszych ksztalcacych nauczycieli. W referacie programowym konferencji
prof. Krygowska rozwaza problem:

Czy metodyke nauczania matematyki w szkole wyzszej dajaca kwalifika-
cje zawodowe, nalezy traktowaé jako przedmiot studiéw wyzszych, czy
jako praktyczne przygotowanie do zawodu (Krygowska, 1965b, s. 19).

W konkluzji bardzo szerokich i glebokich rozwazan autorka pisze:

Przechodze obecnie do rozwazania drugiego z postawionych na wstepie
pytan: Czy ograniczenie zaje¢ z metodyki w ramach studiéw wyzszych
do praktycznego tylko przysposobienia do zawodu bez szerokiej podbu-
dowy teoretycznej jest wlasnie praktycznie i operatywnie wystarczajace?
Twierdze, ze jest ono nie tylko niewystarczajace, ale moze byé nawet
szkodliwe. Praktycyzm i tu nie jest oplacalny. Nigdzie chyba tak wyraz-
nie nie dostrzegamy w ostatnich latach prawdziwosci tezy, ze teoria bez
praktyki jest martwa, a praktyka bez teorii jest §lepa, jak w nauczaniu
matematyki.

Zaréwno wiec ze wzgledu na swoja specyfike wyodrebniajacej sie dys-
cypliny naukowej, jak i na potrzeby zawodu, stwierdzamy, ze metodyka
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nauczania matematyki moze i powinna by¢ traktowana jako jeden z istot-
nych przedmiotéw takich studiéw matematyki, ktére daja pelne prawa
do nauczania tego przedmiotu w szkotach érednich (Krygowska, 1965b,
s. 41, 44).

Warto przytoczy¢ tu jeden fragment wypowiedzi z bardzo bogatej dyskusji
nad referatem. Profesor Z. Opial powiedzial m. in.:

Co wybraé z bogatego zespotu poje¢, metod i konstrukcji wspétczesnej
matematyki, czego uczy¢ — to matematycy wiedzg doskonale; w jaki spo-
s6b konkretnie taki nowoczesny ambitny program realizowaé — tego nie
wiedzg. I w tej trudnej sytuacji nie moze chodzié juz tylko o wymys$lenie
jakiego$ lepszego lub gorszego sposobu nauczania matematyki, potrzebna
jest cala nauka i wiedza o tym, jak jej uczy¢. Powtarzam z naciskiem:
cala nauka i wiedza. I to juz od zaraz, od dnia dzisiejszego. Bo wezmy
pod uwage chociazby te czynniki, o ktérych méwilem na wstepie. Kazdy
z nich nawet z osobna wziety wskazuje, ze znajdujemy sie w sytuacji bar-
dzo groZnej dla naszego rozwoju spotecznego — méwi o tym i zacofanie
nauczania matematyki w naszych szkotach, i nasza bezradno$¢ i biernoé¢
w stosunku do nowoczesnych $rodkéw technicznych, i dynamizm rozwoju
matematyki, ktory za lat dziesieé czy dwadzieScia postawi nas w obliczu
niebezpieczenstwa znacznie grozniejszego niz to, w obliczu ktérego teraz
sie znajdujemy (Krygowska, 1965b, s. 62-63).

W latach 1968-1969 pojawiaja sie pierwsze prace doktorskie z dydaktyki
matematyki opracowane pod kierunkiem prof. Krygowskiej. Stopnie doktora
nauk matematycznych w zakresie ich dydaktyki uzyskali S. Turnau w WSP
w Katowicach i B. Nowecki w WSP w Gdarisku. Byly to pierwsze od czasu
doktoratéw J. Leéniaka i Z. Krygowskiej przewody doktorskie przeprowadzone
na wydziatach matematycznych.

Bardzo duzy wplyw na przyspieszenie rozwoju kadry dydaktykéw mate-
matyki mialy dwie decyzje wladz centralnych zwiazane z Wyzsza Szkola Pe-
dagogiczng w Krakowie. Mianowicie w roku 1970 Wydzial Matematyczno-Fi-
zyczno-Techniczny uzyskal prawo nadawania stopnia naukowego doktora nauk
matematycznych (Zarzadzenie Przewodniczacego Komitetu Nauki i Techniki z
dnia 16.X1.1970 r. — MP nr 42/70 poz. 321), a w roku 1971 powolano na tym
wydziale studia doktoranckie z dydaktyki matematyki (Pismo Ministerstwa
Oswiaty i Szkolnictwa Wyzszego z dnia 15.VI1.1971 nr DM 2-40112-146/71).

Dzieki temu wiekszo$é przewodéw doktorskich z dydaktyki matematyki
mogta by¢ prowadzona w krakowskiej WSP.
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W latach 1971-1984 przeprowadzono trzy cykle studiéw doktoranckich.
Uczestniczyli w tych studiach przede wszystkim asystenci wyzszych uczelni
zajmujacy sie dydaktyka matematyki (takze na poziomie szkoly wyzszej) oraz
nauczyciele szkél érednich. Promotorami w przewodach doktorskich byli, op-
récz dydaktykéw matematyki, matematycy zainteresowani problemami dydak-
tycznymi.

Drugim, obok studiéw doktoranckich, nurtem przygotowywania rozpraw
doktorskich z dydaktyki matematyki bylo, dzialajace od momentu powsta-
nia Katedry Dydaktyki Matematyki, Ogélnopolskie Seminarium prowadzone
przez prof. Z. Krygowska. Seminarium funkcjonuje nadal, od $mierci prof.
Krygowskiej prowadzone jest przez S. Turnaua i B. J. Noweckiego. W wyniku
dzialalnoéci studium doktoranckiego i seminarium, stopnie doktora nauk ma-
tematycznych w zakresie ich dydaktyki, uzyskalo w krakowskiej WSP ponad
40 os6b. Sporadycznie uzyskiwano te stopnie naukowe takze w innych uczel-
niach, np. w uniwersytetach: wroclawskim, poznanskim, §laskim.

W latach siedemdziesiagtych pojawiaja sie pierwsze habilitacje z dydaktyki
matematyki: W. Nowak (1976), B. Rabijewska, S. Turnau (1979) i B. No-
wecki (1979). Warto odnotowaé, ze tylko jedna osoba — dr hab. S. Turnau
— uzyskala ten stopien naukowy na wydziale matematycznym (Uniwersytet
Wroclawski).

Tak wiec, na poczatku lat osiemdziesiatych dydaktyka matematyki byla
juz wyraznie obecna w uniwersytetach i w wyzszych szkotach pedagogicznych,
zarowno w planach i programach studiéw, jak i strukturach organizacyjnych
instytutéw matematyki i zespolach nauczycieli akademickich.

W opracowanym przeze mnie artykule Dydaktyka matematyki w polskich
szkotach ksztalcgcych nauczycieli (Nowecki, 1985) znalazly sie miedzy innymi
nastepujace informacje (stan z roku 1981):

e W dziewieciu uniwersytetach dzialato 5 zakladéw i 3 pracownie dydak-
tyki matematyki; zatrudnialy one w sumie jednego profesora, trzech dok-
toréow habilitowanych, 16 doktoréw i 26 magistréw.

e Podobnie w dziewieciu wyzszych szkolach pedagogicznych funkcjono-
walo sze§é zakladéw i jedna pracownia dydaktyki matematyki z kadra
liczaca tacznie 4 docentéw i doktoréw habilitowanych, 33 doktoréw i 67
magistrow.

Mozna wiec powiedzied, ze w tym czasie dydaktyka matematyki osiggneta juz
pewien pulap plasujacy ja wéréd dyscyplin akademickich. Stalo si¢ to, w duzej
mierze, dzigki dzialalnosci krakowskiego $rodowiska dydaktycznego, ktére juz
w latach siedemdziesiatych zyskalo wysoks range w skali §wiatowej. Pisze o
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tym m. in. prof. J. Szarski w ocenie osiaggnie¢ i perspektyw badawczych nauk
matematycznych w oSrodku krakowskim, dokonanej w roku 1974.

Osobny rozdzial stanowig osiggniecia w zakresie metodyki nauczania i
dydaktyki matematyki, tj. w dziedzinach, w ktérych Krakow jest wioda-
cym centrum w Polsce, pod kierownictwem Zofii Krygowskiej. Gléwne
wyniki i dalsze badania podstawowe w tym zakresie dotycza nastepuja-
cych zagadnien:

a) koncepcji matematyki elementarnej jako konstrukcji historycznie
zmiennej co do treéci, metod i jezyka;

b) psychomatematycznych probleméw uczenia si¢ i nauczania mate-
matyki; :

¢) metodyki uczenia sie i nauczania matematyki.

W szczegllnosci wymienimy tu przykladowo takie problemy, jak: pod-
stawy matematyki elementarnej, specyfika jezyka wspdlczesnej matema-
tyki z punktu widzenia jej studiowania, trudno$ci uczniéw i analiza przy-
czyn tych trudnosci, rola intuicji i formalizmu, uzdolnienia matematyczne
i ich ocena, induwidualizacja nauczania, ocena i kontrola wynikéw na-
uczania. Oprécz tego wymieni¢ nalezy badania zwigzane z reforma na-
uczania matematyki oraz eksperymenty pilotujace reforme i wdrozeniowe
w pierwszych etapach reformy. Wszystkie te prace majg charakter pio-
nierski i stanowia oryginalny dorobek grupy krakowskiej, ktérej koncep-
cja dydaktyki matematyki uzyskala na terenie miedzynarodowym nazwe
»Krakowskiej szkoly dydaktyki matematyki” (Szarski, 1975).

Wyrazem uznania dydaktyki matematyki za dyscypling autonomiczng, sil-
nie zwigzana z matematyka sa decyzje Polskiego Towarzystwa Matematycz-
nego powolujace V serie Rocznikéw Polskiego Towarzystwa Matematycznego
Dydaktyka Matematyki. Warto z okazji 80-lecia Towarzystwa przypomnieé te
wazne decyzje.

Ot6z Walne Zgromadzenie Polskiego Towarzystwa Matematycznego, obra-
dujace w Poznaniu 8 czerwca 1978 roku, podjeto uchwale nastepujacej tresci:

1. Walne Zgromadzenie PTM uznaje za celowe i pilnie potrzebne dla
rozwoju dydaktyki matematyki utworzenie piatej serii Rocznikéw
PTM pt. ,Dydaktyka Matematyki”, w wymiarze 20 arkuszy rocznie
i w nakladzie 800 egzemplarzy.

2. Walne Zgromadzenie Polskiego Towarzystwa Matematycznego po-
wierza Zarzadowi Gléwnemu podjecie odpowiednich zabiegéw w
celu mozliwie szybkiego powolania tej serii.



62 BoGDAN J. NOWECKI

(z protokotu z posiedzenia Walnego Zgromadzenia PTM w Poznaniu w
dniu 8. VI. 1978 r.).

W $lad za t3 uchwalsa, po zalatwieniu szeregu spraw formalnych, kolejne po-
siedzenie Walnego Zgromadzenia w dniu 15 wrzeénia 1979 r. powotato Komitet
Redakcyjny z prof. Z. Krygowska na czele. Zgodnie z decyzja Polskiej Akade-
mii Nauk ,,Dydaktyka Matematyki” jest wydawana jako piata seria rocznikéw
PTM od roku 1982. W roku 1998 ukazal sie 20 numer ,Dydaktyki Matema-
tyki”.

O trafnosci tych decyzji PTM — za ktére pragne w tym miejscu serdecz-
nie podziekowa¢ — a takze o randze dydaktyki matematyki niech §wiadczy
grono wybitnych autoréw drukujacych na tamach ,Dydaktyki Matematyki”.
Pozwole sobie wymienié tylko niektérych. Sg wéréd nich: Roman Duda, Hans
Freudenthal, Nicolas Rouche, Josette Adda, Emma Castelnuovo, Georges Gla-
eser, Klaus Hartig, FrantiSek Kufina, Hans-Georg Steiner, Tomas Varga, Je-
remy Kilpatrick, Werner Walsch, Zbigniew Semadeni. Niemniej wazne od tego
zestawu znakomitych nazwisk jest to, ze w Dydaktyce Matematyki publikuja
swe prace mlodzi adepci tej dyscypliny. Jest to dla nich bardzo dobra i spraw-
dzona droga prezentacji wynikéw swoich badan.

Niech mi bedzie wolno, na koniec tych skrétowych, chociaz moze tro-
che przydlugich rozwazani, wyrazi¢ jedno skromne, chociaz moze nie calkiem
skromne zZyczenie. Chcialbym mianowicie, na ktérym$ z kolejnych Walnych
Zgromadzenn PTM, zglosié kolejne podziekowanie za owocne dzialania Towa-
rzystwa na rzecz wpisania dydaktyki matematyki do rejestru dyscyplin w dzie-
dzinie nauk matematycznych. To pozwoliloby m. in. sprawniej rozwigzywaé
problemy kadry dydaktykéw matematyki z najwyzszymi kwalifikacjami, kté-
rych to probleméw celowo nie poruszalem.
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Didactic of mathematics — from practical mathematics
teacher training to independent scientific discipline?

Summary

The papers deals with the development of didactics of mathematics from its beginnings
in the interwar period. In that time didactics was meant as a practical preparing and
carrying on lessons of mathematics. Today it is an autonomous scientific discipline.
In the author’s opinion, a particular role in the process of creating this discipline was
played by professor Anna Zofia Krygowska.
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