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Sur un probleme de M. D. Dugue

Dugub a remaque(1) que le couple des fonctions caracteristiques

<Pi(t) =

vbrifie la condition
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En plus, il a posó le probleme d’existence d’autres couples des fonctions 
caracteristiques satisfaisant a la condition (1).

Dans cette note on donne deux classes de tels couples. Elies seront 
englobees dans des classes des couples satisfaisant a la condition

<2) W iW  +  fa W  =  9>1 (%*(<), P +  q =  1, V >  0, q >  0,
qui pour p =  \ =  q se reduit a la condition (1).

La premiere classe est formbe par la familie a deux parametres des 
couples des fonctions earactóristiques
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II est facile a verifier que px(t) et <p2{t) sont des fonctions caracte- 
ristiques des variables aleatoires X x et X 2 definies par les densites de 
probabilitb
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P) Yoir D. D ugue, Arithmetique des lois de probabilites, Mem. Sci. Math. 137 
<Paris 1957), p. 21.
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respectivement. La variable alóatoire X  =  X x-\-X2 a pour fonction 
caractóristiąue

(p(t) =  <px{t)(p2{t) =
(a Jr it){pa — itq)

et pour densitó de probabilitó

р ае^ pour x <  0 ,
p{x) = - —ax

р ае  9 pour x >  0 .

La deuxieme classe est formóe par la familie a deux parametres 
des couples des fonctions caractóristiąues

<px(t) — q-\-p gos tb — ip sin tb,
(4)

9?2(t) — p q  cos tb-\-iqsm tb.

Ce sont óvidemment des fonctions caractóristiąues des variables 
alóatoires X x et X 2 ayant comme distributions

P {X x =  - b )  = p ,  P (X 1 = 0 ) = q
et

P (X 2 = 0 )  =  p , P (X 2 =  b ) = q

respectivement. La variable alóatoire X  =  X xĄ-X2 a pour fonction 
caractóristiąue

<p{t) =  <Pi(t)<p2(t) =  2pq-ł-{p2 +  q2)costb-\-i(qZ—p 2)sintb 

et pour distribution

P (X  =  —b) =  p 2, P (X  =  0) =  2 pq, P {X  =  b) =  q2.

En posant p  =  q =  % dans les formules (3) et (4) nous obtenons 
deux classes des couples des fonctions caractóristiąues satisfaisant a la 
condition (1). En posant p = ą  =  \ e b a  =  l  dans les formules (3) nous 
obtenons le couple des fonctions caractóristiąues considóró par M. D. Duguó.

On peut poser le probleme de la caractórisation de 1’ensemble de tous 
les couples des fonctions caractóristiąues qui satisfont a la condition (1) 
ou a la condition (2) qui l’englobe. Jusqu’a present il n’est pas encore 
resolu.
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