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Lopuszariskl Tadeusz. Z podstaw teoryi funkecy].
Krakéw 1903, Spélka wydawnicza polska, 8-o, III, str. 110.

‘W literaturze polskiej brak podrecznika, traktujacego o podsta-
wach teoryi funkeyj, dawal si¢ uczuwaé bardzo dotkliwie. Brakowi
temu w czedci przynajmniej zaradzié moze podrgeznik p, Bopuszan-
skie go, obejmujacy zaledwie na 110 stronicach najwazniejsze wiado-
mosci o mnogosciach, funkcyach, granicach i ciaglosci funkeyj, oraz
najwazniejsze twierdzenia o zbieZnoSci szeregéw o wyrazach dodatnich
lub o wyrazach naprzemian dodatnich i ujemnych.

Metoda wykladu, jakiej si¢ trzyma autor w teoryi liczb niewy-
miernych, odpowiada metodzie J. Tannery'ego w jego znanych
dzielach: ,Introduction & la Théorie des fonctions d’une variable réelle“
1885 oraz ,Legons d’Arithmetique théorique et appliquée 1894, jest tedy
przedstawieniem teoryi R. Dedekinda, podanej w r. 1872 w jego
slawnej rozprawie: ,Stetigkeit und irrationale Zahlen“. Z wielkiem
uznaniem nalezy podnie$¢ troskliwo$é¢, z jaka autor wprowadza defini-
cye liczby niewymiernej, okazujac, iz szereg wartosci przybliZonych np.
z niedomiarem na 1, 0'1, 0°01, 0°001,....., dla pewnej liczby niewy-
miernej w zupelnosci okresla tg liczbe, podaje definicye réwnosci, nie-
réwnodci, dodawania, odejmowania, mnoZenia i dzielenia liczb niewy-
miernych, oraz dowodzi dla tych liczb twierdzen :

a=0, b=c, a=c. ab=ba.

a>b, b=c¢c; a>c. (ab).c=a.(bc).
a>b, b>c¢, b>c. (at=0)c =ac+bc.
a+b=0b4a. (a—b)+b=a.
(ab)+c=a+4 (0. (a:d).b=a.

Wiad. mat. VIL. 1908. 20
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‘W tym rozdziale znajdujemy réwnieZ okreslenie i dowdd istnienia
”
liczb a®, Va, oraz zebranie najwazniejszych wlasnosci poteg o wyklad-
nikach ulamkowych.

‘W nastgpnym rozdziale autor okresla: mnogos$é liczb, mmnogosé
liczb rzecsywistyeh, punkty skupienia mnogodei, funkoye, granice
funkeyj; dowodzi twierdzen o granicach sumy, réZnicy, iloczynu. ilorazu
it. d. dwéch funkcyj, nastepnie okresla ciaglosé funkeyj, przyczem do-
wodzi szeregu twierdzen o cigglodci samy, iloczynu i t. d. dwéch funk-
cyj ciaglych. W ostatnim rozdziale mamy naprzéd dowdd zasadni-
czego twierdzenia, kiedy szereg liczb a,. a,, as,, ..., @y, ..., nieskonczony
posiada graniog oraz zastosowania tego twierdzenia w teoryi szeregéw.
‘Wazedzie autor ilugtruje teoryq na metodycznie dobranych przykla-
dach. Z. Krygowski,

Opuscules et fragments inédits de Leibniz.
Extraits des manuscrits de la Bibliothéque Royale de Hanovre par Louis
Couturat, chargé de cours & 1'Université de Toulouse. Paris, Felix
Alcan, éditeur, 1903, 4° min, XIV 2n lb., 682,

‘W dobie obecnej studya nad filozofiys Leibniza i bogats jego
a niezupelnie jeszcze zbadang spuscizng rekopiémienns sa na poczatku
dziennym badan naukowych. - 'W poczuciu waZnosci tych badan, po-
wataly przed kilku laty Zwigzek miedzynarodowy Aka-
demij powzia! plan nowego calkowitego wydania wszystkich pism
Leibniza, tak drukowanych, jak i pozostajacych jeszcze w reko-
pisie. Prace przygotowawcze juz zostaly rozpoczete i spodziewaé sig
nalezy, %e pod egida tak powaZnej instytucyi migdzynarodowej zostana
pomyslnym uwienczone skutkiem.

Ale zanim to nastapi, pojedynczy badacze gorliwie zajmuja sig
Leibnizem, dorzucajac nowe przyczynki do dziejéw pracy i twér-
czosci wielkiego filozofa. Jedpym z tych badaczéw jest filozof francuski
Ludwik Couturat, ktéry niedawno oglosil cenng, na zrédlowych
poszukiwaniach oparta, ksiazke o Logice Leibniza?, aobecnie wystg-

1) La Logique de Leibniz, d’aprés des documents inédits, Paris1901,
8-0 wiek., str. XII, 608
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pil-z nowem dzielem, zawierajacem odpisy pewnej liczby niemmamyeh
dotad prae i fragmentéw piSmiennyeh L eibniza, przeohawywanyeh
w- Bibliotece krélewskiej w Hanowerze,

Couturat, znany wiatu nankowemu z dawniejszej swej grun-
townej pracy o pojeein nieskonfczonosci w Matématyce 2 i z rozpraw,
z dziedziny historyi i filozofii nauki, posiada w wysokim stopniu przy-
mjoty niezbgdne do studyéw krytycznych nad Leibnizem, mia-
nowicie: gruntowng znajomosé dziejéw filozofii i nauki, umys! bystry
i jasny, doskonale przygotowanie matematyczne, a zwlaszcza znajomodé
nowoczesnych badan, zmierzajacych do odnowienia podstaw matema-
tyki. Ostatnia jego praca wykazuje, e w wydawaniu rekopiséw po-
siada ostroznosé krytyczna, bieglosé i sumiennosé wzorows, -

‘Wydawnictwo niniejsze jest w zwiazku ze wspomnianem dzielem
0 Logice Leibniza i zawiera niejako dokumenty autentyczne, stwier-
dzajace wyniki tamtej ksiazki.

Logika Leibniza jest, jak powiada p. Couturat, érod-
kiem jego systemu; kolo niej grupujg sie niejako wszystkie ,prowincye“
jego pracy; otéz najwazniejsze z nich Couturat przedstawil po raz
pierwszy w druku, a niektére znane juz dawniej oglosil w odpisach
poprawniejszych lub zapelniejszych. Fragmentéw tych: jest 329; z nich
niektdre uwazaé mozna za bruliony wykonczonych prawie rozpraw; inne
sa rzutami lub ponownemi wielokrotnie powtarzanemi redakcyami
tego samego pomyslu; inne zaledwie pobieznemi tylko notatkami, a na-
wet wprost tylko tytulami bez wlasciwego tekstu. Ale wszystko to ma
wage W oczach badacza, ktéry w najdrobniejszej na pozér nieznaczacej
notatce moze znale$é nieraz wane wskazéwki, odnoszace si¢ do interesu-
jacych go pytan, Co do tresci fragmenty te naleia do dziedzin naste-
pujacych: Logika klasyczna (Syllogistyka); Jezyk powszechny; Cha-
rakterystyka powszechna; Encyklopedya, Nauka ogdlna (Metodologia,
Kombinatoryka, Sztuka wynalazku); Metafizyka; Matematyka powsze-
chna; Rachunek logiczny; Rachunek geometryczny; Varia,

Czytajac te spuscizng filozofa, wnikamy niejako, powiada C o wu-
turat, we wnetrze tego wielkiego umyslu, poznajémy nietylko metodq
jego pracy, ale i najtajniejsze jego mysli. jego przywyknienia bezwie-
dne i daZenia zasadnicze. I naleZy uznaé najzupelniej slusznosé¢ tego
zdania. Istotnie czytajac np. brulion p. t.. ,De la méthode de I'uni~

3) De linfini mathématique, Paris 1896. |
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-versalité* (napisany najpézniej w 1674), ktéry zaciekawil nas sway
.tredcig matematyczng, widzimy rozwijajace sig tu z przedziwng jasnoscia
daZenie do odkrycia drég mozliwie najogélniejszych w traktowanin zaga-
-dniefh matematycznych, sledzimy wylaniajace si¢ tu poglady, ktére mialy
.niezadlugo doprowadzié¢ do algorytmu Rachunku rézniczkowego, Nie-
tylko w tym fragmencie, ale i w wielu innych w kazdym 2z wymienio-
nych wyzej dzialéw znales¢ moZna klucz do zrozumienia filozofii L e i b-
niza i rozleglych jego pomysldw we wszystkich niemal dziedzinach
nauki,

Doskonaly uklad ksigzki ulatwia bardzo korzystanie z uniej przy
pomocy zwlaszcza pomieszczonych na koricu skorowidzéw imion i rzeezy,
klasyfikacyi systematycznej fragmentéw i listy ich chronologiczue;j.

S. D.

St. Bouffall. Krétki rys Fizyki I. O ruchu. O silach. () energii.
Warszawa 1901, nakladem M. Arcta. 32-ka, str. 78.

Prof. K. Martin. Gwiazdy. Ich cechy, przyroda i ruchy. Przelozy}
z francuskiego S. B. Warszawa 1903. Nakladem i drukiem M. Arcra, 32-ka,
str. 88.

St. Kramsz tyk, Mag. nauk mat. fizyez. nauczyciel szkét prywat-
nych w Warszawie. Wiadomo&ci poczgtkowe z Fizyki. Ksigieczka pierwsza.
Wydanie trzecie. Warszawa 1903. Nakladem ksiggarni E. Wende i S-ka.
16-ka, str. 103,

Adam Cehak. Istotaznakéw matematycznych. Lwéw 1903, ksie-
garnia polska. 4-o0 min, str. 25.

Dr. Emil Warburg, prof. uniwersytetu Berlifiskiego. Zasady

. Fizyki. Z sz6stego wydania niemieckiego przelozyt St. Bouffall Z 450

drzeworytami w tekécie. Warszawa 1803. Naktadem grona mitosnikéw Fizyki.
8-0, str. 514. Cena 3 ruble.

L. Silberstein. Teorya operatoréw fizycznych. (Zwigzek zjawisk
w czasie) Odbitka z ..Przegladu Filozoficznego*. Warszawa 1903, 8-ka, str. 51_
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W. M. Kozlowski. Zasady przyrodoznawstwa w 8wietle teeryi
poznania. Warszawa 1903, 8-o, str. 311..

WLt Bagifnski. Zasady Logiki og6lnej Warszawa 1903, 8-0°
gtr.-406, V1I. ' )

Ernest Lebon. Krétkizarys dziejow Astronomii. Dzielo uwieficzone
przez Akademi¢ francusks. Przeklad St. Bouffalla, z przedmows
8. Dicksteina. Z pigeioma portretami. Warszawa 1903. 16-ka, str. 295.
Nakladem ksieggarni E. Wende i S-ka.

Wincenty Majewski. Geometrya praktyczna. Podrgeznlk dla
rzemie§lnikow. Warszawa 1903, 8-o, str. 301.

Dr. A. Bernstein. O predkosei swiatla. Przelozyl S. B. Warsza-'
wa 1903. Nakladem i drukiem M. Arcta. 16 ka, str. 61

7 publikacyj towarzystw naukowych i z czasopism.

Bulletin Internationalde 'Académie des sciences
de Cracoviae 1903.

% 2. Luty. S.Zaremba: Remarque sur les travaux de M. Natan--
son relatifs & 1a théorie de 1a viscosité (str. 85—93). .

% 3. Marzee. M. Smoluchowski: Surles phénoménes aérodyna-’
minues et les effets thermiques qui les accompagnent (str.143—182. M. Smo-
lachowski: Contribution & lu théorie de 'endosmose électrique et de quel~:
ques phenomadnes correlatifs (str. 182—199). o

% 4. Kwieciefi. B. Pawlewski: Sur une nouvelle synthése directe
du a—phenylbenzimidazole (str. 227—229).

% . Maj. K.Olszewski: Ein neuner Apparat zur Verflissigung
des Wasserstoffs (str. 241—246). J. Puzyna: Ueber Summen unendlich
vieler Potenzreihen und iber die funktionen-theoretischen Siitze des Herrn
Mittag-Leffler (str. 247—256). W. Natanson: Sur I'application des équa=.
tions de Lagrange dans la théorie de la viscosité (str. 268—283). W.'Natan-
son: Sur I'approximation de certaines équations de la théorie de la viscqsi}él
(str. 283—311). o i : CoeL
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M. 8. Czerwise. 8. Zarembdba: Sur une généralisatien de la théorie
classique de la viscosité (str. 280—403). S, Zarem ba: Sur un probléme.
d’hydrodynamique 1i6 4 un cas de double réfraction uccidentelle dans le#
liquides et sur les considérations théoriques de M. Natanson relatives a ce phé-
noméne (#tr. 403=422).

Y 7. Lipiee. C. Russjan: Die Pfaff’sche Methode der Iategratioa
der partiellen Differentialgleichungen I-erOrdnung. Erste Mitteilung (8.425 461).
W. Gorczyriski: Etudes sur la marche annuelle de l'insolation (str.465
— 502).

Prace matematyczno-fizyczne, wydawane przez S. Dickstei-
na, Wi Gosiewskiego, W1. Natansona, A. Wit<owskiego i K.Zorawskiego.
Tom XIV. Warszawa 1903, 8-ka wigk. str. 302. Ernesto Pascal, Résumé
de quelques-uns de mes réeents travaux sur la théorie des groupes de Lie (Stresz-
czenie niektérych moich ostatnich prac o teoryi grup Liego (str.28). J. So-
chocki, Zasady teoryi funkcyj eliptycznych (str. 29—78). J. Rajewski,
O szeregach i iloczynach warunkowo-zbieznych (str. 79—104). A. Przebor-
s ki, Niektore zastosowania teoryi kongruencyj liniowych. Dokoficzenie (str.
105—199). O. Niccoletti, O wzorze Taylora (str. 201—217). R. Merecki
Wptyw zmiennej dzialalnosci stofica na nieokresowe ruchy atmosfery ziemskiej
(str. 219—296). T. Banachiewicz, S. Dickstein, W. Dziewuls ki,
W. Gorczyfiski, W. Gosiewski, R. Merecki, W. Mutermilch
Sprawozdania z piSmiennictwa polskiego w dziedzinie nauk matematyczno-fizycz-
nych, Rok 1900 (str. 247 —295).

Bulletin des sciences mathématiques (2) XXXVI, dé-
cembre 1902. H. Poinearé po§wigca obszerne sprawozdanie (337—369)
pmey St.Zaremby: ,Sur'équalion Au-ttu=0 (Journal de Mathématiques
pures et appliquées 1902). Po krétkim wstepie historyeznym przedstawiony
Jest stan tego zagadnienia at do ezaséw ostatnich, w ktérym pojawily sig ba-
dania: Le Roy'a, Stektowa Kerna i Zaremby. Poincaré
preechodz potemi de scharakteryzowania rozprawy Z a r e m b y. Pierwszy jej
punkt charakterystyezny jest nastgpujgcy: Autor podejmuje bezposre-
dnio zagadnienie:

d
4) Au+ttu=ce, u (slbowu) =v,
gdeis £ jest staly dang, # fankeys dany; funkeys szukana u wewnatrz dziedziny
D ma ozynié zadosé pierwszemu % réwnafi (A), na powierzchni zas S, ograni-

ezajgcej to dziedsing, drugiemu z réwnaf (A); -%:—- jest pochodny, wzie-
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tg w kierunku normalnej do S, v jest funkeys dang. W przypadku, gdy ¢ lub
¢ 83 zerami, u =v, mamy slawny problemat Dirichleta. Za-
remb a zauwazyl, ze metody Neumanna i Robina, stosowane do
tego problematu, gdy je odpowiednio uogélnimy, prowadzg bezposrednio do roz-
wigzania zagadnienia(A). Dosé w tym celu zamiast poteneyaléw newtonowskich,
uzytychprzezNeumanna i Robina, wprowadzié potenecyatyuogél-

nione, dla ktéryech atrakeya zmienia si¢ jak. poehodna funkeyi i;:, (gdzie

e—pr

1
& = — I, 1>>0); wtedy potencyalem masy 1 nie jest - lecz , gdzie r jest

p
odlegloscig punktu przycigganego od punktu przyciggajacego. Potencyat uogél-
niony ezynié bedzie zados$é réwnaniu Au—pu=0, ktére zastepuje réwnanie
Laplace’a. Postugujge sig tym potencyalem, mégl Zaremba otrzymaé
rozwiszanie zagadnienia (A) W postaci szeregu pojedyficzego, nie zaé podwéj-
nego, co stanowi znaczny postep. Nadto zagadnienie (A) przez to nie tylko nie
stalo sig¢ trudniejszem od problematu Dirichleta, lecz przeciwnie mozna
bylo skorzystaé z moznosci nadania réznych wartosei liezbie §=p? dla

uproszczenia rezmaitych punktéw dowodzenia. Zaremb a rozpoczyna naj-

d
prz6d od rozwigzania zadania w przypadku d—z = y przy pomocy metody

Robina i potencyatéw warstwy pojedynczej. Jezeli I’ oznacza dziedzing
zewngtrzng wzglgdem powierzehni S i jeseli poezynimy zatozenie, ze: 1-o, po-
wierzchnia S ma plaszezyzng styczng w kazdym punkeie; 2 o, 2e kat pomiedzy
dwiema normalnemi jest mniejszy od iloczynu pewnej stalej przez odlegtosé
spadkéw tych normalnych; 3-¢, ze gdy O jest punktem powierzehni, &’ ogélem
punktow powierzehni S, ktérych odlegtosé od O jest mniejsza od pewnej gra-
niey, to prosta réwnolegia od normalnej w O spotyka S’ najwyzej w jednym
punkeic, wtedy nalezy rozwigzaé zadanie nastepujgce: znalesé funkcye u, czy-
nigey zado$é warunkom:

®) (%V),— (% ,='L [ Td;:’_) + (7?7),] +2¢  (napow.S)

Au—plu=0 (wDilD)

ou du
i zaehowujgcs sig regularnie w nieskoficzonosei. Tu (d_N-) i (—dw , 83 po-
e

ehodne funkeyi «, wzigte w kierunku normalnej do powierzchni, S pierwsza ze
strony zewnetrznej, druga ze strony wewngtrznej. Gdy L=--1 réwnanie

du . .. du i
sprowadza sig¢ do postaei (71\? =—wv, t j. do zagadnienia dn =V dla dzie-

du .. du
dziny wewngtrznej D; gdy l=—1, do (W) =@, t.J. do zagadnienia 7~ = v
L]
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dla dziedziny zewnetrznejJ’. Zaremba daje rozwigzanie w postaci szeregu,

(6] = ug Mk
i kiadge nadto
dug—1 dur—1
v s [
tworzy szereg
?) 2t = YopAk.

‘Widaé bezposrednio. ze u, jest potencyatem uogélnionym warsiwy po-
jedyiezej o gestobel o, , tak ze kaidy z wyrazéw szeregu (1) otrzymuje sig

przy pomoey potencyatu uogdlnionego, ktérego gestosé zalezy tylko od wyra-
26w poprzedzajageych szeregu. Nastepnie Zaremba tworzy catki:

du;, du
m_j( R ST ¥y u,)dmdydz,

du, du,r
‘_H‘ _[ + pry, uk) drdyd:z

gdzie ds jest element powierzehni S, rozwasa szeregi :

@) VLY, @ (W + W),

i udowadnia, ze catery szeregi (1), (2), (3), (4) majg ten sam promied zbiezno-

&ei, ktéry jest co najmniej réwny 1, a nawet wigkszy od 1, gdy spelniajs sig

pewne warunki.  Dajmy, ze znaleziono taks liczbe 6, 2

®) Wzk < 0,. Wzlk ’ W‘z,k < 0" Wzk J

wtedy latwo pokazaé, te granica K? do ktérej daty cigg malejacy wyrazow
Wy + W

Warge + Woney

2
w> {52

czyni zadosé nieréwnosei :
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Poinecaré wykazal byl istrienie tej liczby 6,, postugujac sig pewnem praze-
ksztaleeniem ogélnem, ktore stosowalo si¢ wszakze tylko do powierzehni jedno-
spbjnyeh; Zarem ba postgpuje drogs odmienny, dowodzi, ze  jest funkeys,
mezoforficzny ilodei L i zaloiywszy, ie funkeya ¢ zawiera n parametréw, ol
ktérych zalezy liniowo, pokaznje, Ze mozna obraé paramotry tak, aby spraw-
dzaly sig nieréwnoci (B), a liczba @, bedzie tem blizsza 1, im n jest wieksze.

‘Zbiegnosé szeregu (4) pocigga za soby zbieznoié szeregu (3), gdyz me-
ina ustanowié nierdwnosé postaci:

®) Ly < LWy + Wy,

gdzie L jest stals, zaleing tylko od powierzehni S.

Dla wywodu tej nieréwnosei Poincaré poslugiwal si¢ wspomnie-
nem wyZej przeksztaleeniem, stosujgeem sie tylko do powierzehni jednospéj-
nyeh; Stektow znalazl dowodzenie stosowalne do wszystkich_powierzehni
z pewnemi zastrzezeniami, Zar e mb a wprowadzil nowe udoskonalenie, nie
pozostawiajace nic do Zyczenia pod wzgledem ogéinoéci.

Promieri zbieznoSei szeregéw (1) i (2) nie meze byé wyiszy od promienia
zbieznoéei ani szeregu (3), ani szeregu (4); lecz nalezalo jeszcze dowiesé, ze nie
moze byé nizszy. Aby to okazaé, Poincaré zmuszony byl przyjaé, ze
zasada Dirichleta zostata dowiedziona uprzednio za pomocg innej me-
tody. Dowodzenie Zaremby wolné jest od tej niedogodnosei; opiera sie
si¢ ono na nieréwnosci

1
@ m<&mq+&wﬁ%@m
p z 1

gdzie 3, oznacza maximum funkeyi u,, B, i B, sy dwie stale, zalezne jedynie
od powierzchni S; nier6wnosé ma miejsce dla wszystkich wartosei p pomieg-
dzy 01i 1.

7 tego wszystkiego wynika: 1-o0, Ze u jest funkeya meromorficzng iie-
féci A w calej plaszezyinie; 2-0, Ze u jest potencyalem uogélnionym pojedyriczej
warstwy, przyczem gestosé materyi przyeiagajacej jest s (okreSlona przez
réwnanie (3. Pozostalosé (rezyduum) tej funkeyi meromorfieznoj wzgledem
jakiegokolwiek bieguna jest potencyalem uogélnionym warstwy pojedyzezej,
ktorej gestosé réwna sig odpowiedniej pozostalofei fnnkeyi s. Ta pozostalosé
nadto czyni zadodé réwnaniom takim jak (B), wktéryeh atoli # jest zerem.

0d zagadnienia —g}:— =1 do zagadnienia u=9 przej¢ juz latwo, uza-
sadniajae tym spesobem metodg Ne um an n a i zagadnicnie Dirichleta.
W metodzie Neumanna idzie o znalezienie potencyalu wogélnionego
warstwy podwéjne j, ezynigeej zadosé warunkowi:
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(o) — @), = L[®); + (),] + 29,

w zagadnienin za8 tu omawianem nalesalo uczynié zadosé pierwszemu warnn-
kowi (B); przechedzimy od jednego do drugiego, zakladajge, e

V= _’.“-'-_v' (dla obszaru D), = m (dla obssaru D),
1—-L 144
oraz
dvg
=35>

gdzie vy jest potencyalem warstwy podwéjnej o gestodei -;7 .

Taka jest og6lnosé wynikéw, otrzymanyeh przez Zarembg; po-
wierzehnie, do ktorych stosuja sig, nie potrzebujg byé komiecznie jedno-
spojnemi; warunki, jakim ma czyni¢ zados$é -powierzchnia S, sa nadzwyczaj
szerokie, bo czynig im zado$é nietylko wszystkie powierzchnie analityczne, lecz
takze powierzchnie, ztozone z wielu kawalkéw analltycznych, byleby w punkcie
wspélnym dwém kawatkom mialy styczna wspdlna.Ogdlnosé, polegajgca na wpro-
wadzeniu wyrazu £u==— p*u uproscita dowodzenie w ten sposéb, ze osiagneto
ono swoja forme ostateczna. Wynik ten osiggniety zostal przez stadya kolejne
i przy wspétudziale kilku pracownikéw. Pierwszy P oin ¢ ar é, postugujgc sie
metoda S c h warza, dat rozwigzanie zagadnienia, majace’atoli dwa braki, mia-
nowicie: 1-0, stosowato si¢ tylko do powierzchni jednospéj-
nych, 2-0, wymagato uprzedniego udowodnienia ,zasady Dirichleta“.
Poincaré wskazal istnienie funkcyj, zwanych zasadnic z e m i, obejmu-
jacych jako przypadki szczegdlne funkcye kulistei Lamégo, Le Roy
(1898)uzasadnit $cisle istnienie funkcyj analogicznych do funkcyj zasadniczych,lecz
nie dajacych sie¢ wprost stosowaé do zagadnienia Dirichleta. Liapu-
now, Tauber i Stekto w zglebili zwigzki, zachodzgce pomi¢dzy metoda
Robina ametod Neumanna, Korn (1899) uzasadnit stosowalno$é
tych dwdéch metod bez zalozenia, 2e zasada Dirichleta jest
uprzednio udowodniona. Byt to rezultat wazny, otrzymany prawie
réwnocze$nie i niezaleznie przez Steklowa (1900). Korn nast¢pnie
(w r. 1901) uczynit krok dalszy, uchylajac warunek poprzednio przyjmowany, ze
funkcya @, okreslajaca warto$ci potencyalu na powierzchni granicznej, posiada
pierwsze pochodne ciagte, i wprowadzajac jedynie warunek, ze sama funkcya @
jest ciagla, 2 wyjatkiem tylko na pewnych liniach. Z are mb a uwolnit sig
zupetnie od stosowania pewnego przeksztatceniaT, ktére zmuszato Poincaré go
do rozpatrywania powierzchni jednospdjnej, i uzasadnit §cisle istnienie funkeyj za-
sadniczych; a nastepnie (Bulletin international de 1'Académie de Cracovie i Com-
ptes rendus Ak. paryskiej I901) rozciagngt wyniki swoje na réwnanie Au+gu=0.
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Zaraz potem K o r n (Alhandlungen zur Potentialtheorie, 5) rozwija nie ktére z wy-
nikébw Zaremby i bada zagadnienie o rozwijaniu funkcyi dowolnej na sze-
reg, postepujgcy wydtug funkcyj zasadniczych, Zaremb a w pracy tu oma-
wianej rozwija pemysly, zawarte w swych rozprawach z r. 1901, udoskonala
dowodzenie przez rozwazanie réwnania ogdélniejszego Au -+ &u =0 i upraszcza
wiele punktéw dowodzenia w przypadku réwnania L a place’a. (Poréw, roz-
prawy Zaremby w Pracach mat.-fiz. t. 10, 12.)

KRONIKA.

Akademia Umiejetnosci w Krakowie, Wydziat
matematyczno-przyrodniezy?).

Posiedzenie 9 lutego 1903 r.

P.St. Niemento ws ki przedstawia prace p. K. Dziewonskie-
g o p.t. ,0 dekacyklenie (tréjnaftylobenzolu), nowym weglowodorze aromatycz-
nym i czerwonym zwigzku siarkowym dwunaftyletiofenu“. Prof. Rudzki
referujeprace p. S. Zaremby p.t. ,Uwagio pracach prof. Natansona o teo-
ryach tarcia wewnetrznego, w ktérej autor krytykuje zasadno$é réwnan ostatecz-
nychp.Natansona wrozprawie ,,O prawach tarcia wewnetrznego* (Rozprawy
Ak. 1901,

Posiedzenie d. 9 marca 1903 r.

P. Wi. Natans on przedstawit prace prof. M. Smoluchowskiego
p. t. ,,Przyczynek do teoryi endosmosy elektrycznej i kilku pokrewnych zjawisk*
Endosmosa elektryczna polega na wytworzeniu pradu cieczy wskutek pradu elek-
trycznego, przepltywajgcego w tym samym (lub przeciwnym) kierunku przez dia-
fragme, wazkg rurke lub w ogéle przewdd zwezony. Jezeli naczynie jest zamkniete,
powstaje zamiast tego t. zw. ci$nienie elektro-osmotyczne. Z drugiej strony prad
cieczy, wytworzony w tych samych warunkach przez ci$nienie zewnetrzne, po-
woduje prad elektryczny ,,diafragmowy*. Zjawiska te jakosciowe wytlomaczone
zostaly przez Quinckego na podstawie oddzialywania ruchu cieczy i po-
dwdjnych warstw elektrycznych, pokrywajacych S$ciany naczynia, a Helm-
holtz podatilosciowe obliczenie ich w najprosiszym przypadku, t. j. co doty-
cze przyptywu przez rurke wloskowata. Autor rozwija teorye w przypadku ogdl-

1) Wedlug ,,Sprawozdan z czynnosci posiedzen Akademii Umiej¢tnosci
w Krakowie®,



