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Alfons Lewenberg. Geometrya rzutowa tworéw pierwiast-
kowych. Ze 165 rysunkami w tek$cie, Warszawa 1902. 8°, str. 414.

Nader sumienne i szczegsltowe opracowanie przedmiotu w dziele
pana L, zrobi dobre wrazenie na czytelniku, ktéry przynajmniej z zasa-
dami geometryi syntetycznej jest obznajmiony.,

Atoli zadne dzielo ducha ludzkiego nie jest bez bleddw, to tez
w dziele ,Geometrya rzutowa“ sa pewne usterki.

Zamierzam poczyni¢ uwagi, jakie mi si¢ przy czytaniu nasunely.

W pierwszym rozdziale wyprowadza autor prawo dwoistosci,
opierajac sie na analogii miedzy ruchem postgpowym punktu i ruchem
obrotowym plaszczyzny.

Pomimo powagi Gergonne'a, Steinera i innych poten-
tatow, ktérzy ten sposéb wyprowadzenia owego prawa potegs swego
geniuszu osfaniaja, nie moge si¢ zadna miara nan zgodzié, raz, Ze jest
zbyt abstrakeyjny, a wiec do celdéw dydaktycznych nie przydatny;
powtdre, ze pomimo pozornej Scistosci nie jest Scisty, opiera sig bowiem
na analogii— bardzo kruchej podstawie — ktéra jako Srodek
dowodowy z nauk matematycznych wyrugowana byé powinna.

Posluchajmy, w jaki sposdb uzasadnia autor prawo dwoistosci.
Powiada on: ,Kazda bez wyjatku droge punktu mnozna rozpatrywaé jako
cigg po sobie nastgpujacych ruchéw postgpowych, tak samo kazdy ruch
plaszczyzny uwazaé moina jako szereg po sobie nastepujacych obrotow“,
Z tych okreslen snuje autor nastepujace wnioski:

a) Okazuje si¢ z tego wszystkiego zupelna analogial)
pomiedzy ruchem punktu i ruchem plaszezyzny.

0) ,Kazdemu tworowi geometrycznemu, powstalemu z ruchu
punktu przeciwstawi¢ mozna odpowiedni twor, powstaly z ruchu plasz-
czyzny i t. d.“.

1) (Czytelnik, nie znajgey prawa dwoisto8ei, nie domysli si¢ tego, jaka
myS§l tkwi w przymiotniku ,zupelna®.
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Od okreslenia drogi punktu i ruchu plaszezyzny do wniosku 0),
mimo posrédnictwa wniosku @), bardzo daleko.

Z rozumowan autora wynika, Ze zupelna analogia jest jakas za-
sada geometryczna, z ktérej migdzy innemi i prawo dwoistosci wyplywa.

Czytelnik, ktéry zna skadinad prawo dwoistosci, moze sig do-
mysli¢ znaczenia ,zupelnej* analogii. Ta ,zupelno$é“ powiada prawdo-
podobnie migdzy innemi, Ze pewnemu oznaczonemu poloZeniu plasz-
czyzny odpowiada tylko jedno poloZenie punktu, i wzajemnie.

Jezeli tak jest, to naleZzalo przedewszystkiem przykladami objas-
ni¢ mozebno$¢ takiej zaleZnosei miedzy ruchem postgpowym punktu
i ruchem obrotowym plaszezyzny, a potem dopiero przystapié do sfor-
mulowania prawa dwoistosci, Taki sposéb postgpowania nie uzasad-
nialby wcale dwoistoSci, przedstawilby jednak czytelnikowi przynaj-
mniej mglisty obrazek owego prawa.

Jedynem naturalnem i racyonalnem wyprowadzeniem prawa
dwoistosdci jest — zdaniem mojem — sposéb Ponceleta, ktérego to
prawa jednakze nie nalezy rozumieé jako toZzsamego z dwoistoscig biegu-
nows (Geom, rz. str. 349, dopisek), biegunowa dwoisto¢ bowiem jest
szczegdlnym przypadkiem ogdlnego prawa dwoistosei ') i ?).

Rozdzial III konczy autor okresleniem: ,rzutowo pekrewnemi
nazywamy takie twory, ktére powstaly jeden z drugiego przez szereg
perspektywicznych dzialai“; ale juz na str. 3-ciej Rozdzialu IV powiada,
Ze twory proste sa rzutowo pokrewne, jezeli do kazdego punktu jednego
tworu mozna znale$é tylko jeden odpowiedni punkt w drugim.

W dalszym ciagu wykladu posluguje sig autor kilkakrotnie tem
twierdzeniem (str. 166, dopisek i t. d.), nigdzie jednak ani w sposéb
ogdlny, ani sposobami zastosowanemi do poszezegdlnych przypadkéw,
twierdzenia tego nie dowodzi,

1) Na plaszezyZznie np. wyznaczona jest dwoistosé czterema punktami
A, ... A,, z ktérych trzy nie lezg na jednej prostej i czterema odpowiedniemi
prostemi, z ktéryeh trzy nie przechodza przez jeden punkt. Biegunowsg dwoi-
stosé zas wyznacza trojkat, ktérego bokom odpowiadajg wierzeholki przeciw-
legle i wzajemnie, a nadto punkt i odpowiednia prosta.

%) Prawie wszystkich twierdzei dowodzi autor, nie opierajgec sig na
prawie dwoistosei; okolieznoéeiowo tylko kaze czytelnikowi pewne twierdzenia
dwoiscie przeksztateaé; mozna tedy bylo wyprowadzenie owego prawa na
pbiniej odlozyé.



Przeglad literatury. Bibliografia. 273

Nie znam czysto geometrycznego ogdlnego sposobu, za pomocs
ktérego moznaby udowodnié, ze ,dwa utwory rzedu pierwszego s
jednokredlue (rzutowo pokrewne), jezeli kazdemu elementowi (pier-
wiastkowi) jednego utworu odpowiada tylko jeden element (pierwiastek)
w utworze drugim*.

Aby jednak udowodnié to twierdzenie w poszczegélnych przy-
padkach, musimy wiedzieé, Ze ,trzy pary odpowiednich elementéw wy-
znaczajg jednokreslnosé (rzut. pokr.) dwu utwordéw rzedu pierwszego*;
jest to twierdzenie, ktére autor dopiero na str. 9-tej Rozdzialu IV wy-
powiada, wyprowadzajac je z twierdzen, poprzednio wygloszonych,
a wige 1 z twierdzenia, umieszczonego na str. 3-ciej tegoz rozdzialu,

Zdawacby sie¢ tedy moglo, Ze autor wpad! w bledne kolo; atoli
uwazny i domyslny czytelnik latwo zen wybrnie, dowodzac dodatkowo
za wskazéwka ostatnich wierszy 6-tej str, Rozdzialu IV twierdzenia,
wygloszonego na str. 3-ciej (oczywiscie tylko dla szeregéw na trzech
prostych wichrowatych).

Ostatecznym celem, do ktérego autor w Rozdziale IV dazy, jest,
ze trzy pary, dowolnie obranych pierwiastkéw w dwu tworach 1-go
stopnia, wyznaczaja jednoznacznie rzutowa zaleznos¢ tychze, i nazywa
to twierdzenie imieniem Staudta,

Czy Staudt pierwszy wyglosil to twierdzenie? Nie! Ubral on
tylko sposéb wyprowadzenia tegoz w sukienke, skrojong podlug swej
mody. 1

Przypuszezaé wolno, ze juz Desargues w polowie XVII stu-
lecia to twierdzenie zna¢ musial; kategorycznie jednakze twierdzié tego
nie mozna, gdyz jedynie drobne fragmenty jego dziel ocalaly.

Natomiast mamy mndstwo dowodéw na to, Ze w poczatkach wieku
XIX-go twierdzenie to znanem bylo powszechnie 1),

0Od strony 58 do 60 zajmuje si¢ autor bardzo pobieZznie elemen-
tami podwdjnemi utwordw pierwszego stopnia, i twierdzi, ze kazde dwa
utwory pierwszego stopnia o spdlnej podstawie, srodku, osi, maja zawsze

1) Takiem samem prawem jak Staudt do ,swego“ twierdzenia, mo-
gliby sobie roscié prawo do wzeréw Plilekera prof. Beck i nizej pod-
pisany. Prof. Beck wyprowadzil te wzory w sposéb obrazowy, a podplsany
za pomoesy, inwolueyj wyzszych rzedéw.
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dwa elementy podwdjne; udowadnia jednak to twierdzenie dopiero na
str, 245-¢j. To tez brak ten daje si¢ dotkliwie odeczuwaé w Rozdzialach
VI str, 107—111 i IX str. 189.

W rozdziale VI zamierza autor udowodnié, ze: @) do kraywej C,,
otoczonej prostemi, laczacemi odpowiednie elementy dwu szeregéw
(twor, pr.), moZna z dowolnego punktu, lezacego na plaszezyznie tej
krzywej, dwie styczne poprowadzi¢; b) dowolna prosta przecina miejsce
geometryczne (, punktéw przecigcia si¢ promieni odpowiednich dwu
pekow jednokreslnych w dwoéch punktach.

Mysl przewodnia dowodzen autora jest nastgpujaca: Przez punkt
X stycznej y, poprowadzonej do krzywej C,, przechodzi jeszcze jedna
styczna y,, a kazda prosta x, przecinajaca krzywa C, w punkcie Y,
przecina ja jeszcze w drugim punkcie Y, zatem przez kazdy punkt,
lezacy na plaszezyznie krzywej C;, mozna do tej krzywej dwie styczne
poprowadzié, a kazda prosta, lezaca na plaszczyznie krzywej C,, prze-
cina t¢ krzywa w dwu punktach.

Jezeli to dowodzenie ma byé Sciste, nalezy najpierw udowodni¢,
ze: a) przez kazdy punkt plaszczyzny, na ktérej C, lezy, mozna do tej
krzywej jedne styczna poprowadzié; b) kazda prosta przecina krzywa
C, w jednym punkecie. To jednakze jest niemozebne, gdyz zaréwno
styczne, poprowadzone do krzywej C, z dowolnego punktu, jakotez
punkty przeciecia sig dowolnej prostej z krzywa C, sg nierozerwalnie
z soba, polaczone,

W rozdziale VII wyprowadza autor zwiazek migdzy rzedem
i klasa krzywej plaskiej, opierajac si¢ na twierdzeniu, ze liczba punktéw
przecigcia sig dwu krzywych plaskich jest réwna iloczynowi rzedéw
tychze krzywych, T wierdzenia tego autor nie dowodzi, bo $rodkami,
nagromadzonemi w poprzednich rozdzialach, dowie$é tego nie moze, nie
wprowadza bowiem do swego dziela prawa zachowania
ilo$ci, za pomocy ktérego owo twierdzenie w sposéb syntetyczny
z latwoscia wyprowadzié mozna,

‘W dalszym ciagu tegoZ rozdzialu stosuje autor wzory Pliickera
do krzywych rzedu trzeciego, nie wspomina jednak, Ze wzory te moZna
stosowaé tylko do krzywych jednolitych; nie podaje tedy cechy jedno-

litosci: maximum punktéw podwéjnych = -;— (n—1) (n—2) [n=rzad]

ktérej rowniez Srodkami, jakiemi rozporzadza, wyprowadzié nie moze,
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Sadzg, ze autor bylby dobrze zrobil, opuszczajac caly poczatek roz-
dzialu VII az do str, 133 wlacznie; ten ustep bowiem nie wiaze sig
wecale ani z poprzedniemi ani z nastgpnemi rozdzialami,

‘W rozdziale XT str. 287, rozwiazuje autor zagadnienie: ,,wykresli¢
krzywa rzedu drugiego, wyznaczona za pomoca jednego punktu rzeczy -
wistego i dwu par punktéw urojonych sprzezonycht‘,

W dopisku dodaje autor: ,zagadnienia tego, o ile wiem, nigdzie
dotad nie rozwiazano®“.

Zagadnienie, o ktorem mowa rozwiazal juz w r. 1870 Staudigl,
éwezesny profesor politechniki wiedenskiej (Lehrbuch der neueren
Geometrie str, 180—181), opierajac swojg konstrukcye na wlasno$ciach
biegunéw i biegunowych krzywej rzedu 2-go.

Przed 16-tu laty rozwiazal podpisany to samo zagadnienie za
pomoca podwdjnej zmiany kolineacyjnej i znanego twierdzenia o potgdze
punktu wzgledem na kolo (Czasopismo techniczne. Lwéw (roku nie
pomng)).

W rozdziale XII str, 332 czytamy: ,Stad dalej widzimy istotng
niemozliwo$é istnienia inwolucyi parabolicznej“. A w dopisku na tej
samej stronie ,'W kursie litografowanym prof. M. Lazarskiego
jest mowa o inwolucyi parabolicznej. Jest to uzasadnione chyba tylko
z punktu widzenia analitycznego, bo wlasciwej inwolucyi wéwezas
weale juz nie ma“,

Otéz wlasnie jest. Jestito zardwno z punktu widzenia anali-
tycznego, gdy cecha inwolucyi jest réwna zeru, jako tez z punktu wi-
dzenia geometrycznego, jako pomost — przejscie od inwolueyi hyperho-
licznej do eliptycznej lub odwrotnie; chyba Ze najogdlniejszego prawa
geometrycznego —prawa cigglo$ci— uznawaé nie bedziemy.
Bardzo prosty przyklad objasni te sprawe. Niech bedzie dana krzywa
rzedu 2-go C i dwie proste réwnolegle @ i b, z . ktérych pierwsza
przecina C' w punktach rzeczywistych A, i A,, a druga w punktach
urojonych U, i U,, to 4, i A, sg punktami podwdjnemi szeregu
inwohicyjnego hyperbolicznego biegunéw sprzezonych ze wzgledu na
C,, lezacych na prostej a, punkty za$ U, i U, sa punktami podwdjnemi
szeregu inwolucyjnego eliptycznego biegunéw sprzezonych, lezacych
na b, ze wzgledu na krzywa C. Jezeli proste b przesuwaé bedziemy
tak, aby pozostajac réwnolegla do pierwotnego polozenia zblizala sig
do a, natenczas punkty U, i U, zblizaé sig beda do siebie. Skoro b

‘Wiad. mat. VI. 1902. 19
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zejdzie sig ze styczna b, krzywej C, natenczas punkty urojone sprze-
zone U, i U, zejds si¢ w rzeczywistym punkeie stycznosci S; inwo-
lucya biegundw sprzezonych na prostej b, jest paraboliczna. Przesu-
wajac dalej w powyZej oznaczonym kierunku styczng b, do b,, otrzy-
mamy na tej prostej szereg inwolucyjny hyperboliczny, W zupelnie
podobny sposéb mozna wykazaé przejScie od szeregu inw. hyp. przez
inwolucye paraboliczma do inwolucyi eliptycznej, Widzimy tedy, Ze
wprowadzenie pojecia inwolucyi parabolicznej jest konieczne, a to celem
unikniecia skoku od inwolucyi hyperbolicznej do eliptycznej, ktérego
ani w naturze ani w geometryi nie ma, '

Z wyrazownictwem (moze: stownictwem) autora w wielu razach
zgodzi¢ si¢ nie moge.

Transwersala, nazwa pochodzenia francuskiego, ktors
niemcy przyjeli, my jednakZe nie potrzebujemy si¢ w tym przypadku
w cudze pidra stroi¢, mamy bowiem ,poprzeczng“, ktérej to nazwy
autor kilkakrotnie uZzywa, jednakZe z pewna luboscia transwer-
s alg sie posluguje.

Punkt w punkcie (Punktim Punkte); moZe lepiej: kazdy
punkt z drugim punktem i t. d.

Twory lezace w sobie (In sich liegende Gebilde); moze:
o spélnym dziwagarze (o spélnej podstawie, osi, o spélnym wierzcholku),

Plaszczyzna oskulacyi. Plaszczyzny, przesunigte przez
dwa bezposrednio po sobie nastepujace punkty na krzywej, nazywamy
plaszezyznami stycznemi; stusznie tedy nazwano plaszezyzng, przesuniety
przez trzy bezposrednio po sobie nastepujace punkty plaszczyzna 8 ci-
8le styczna, anie plaszezyzng calujaca,.

Niedobiezna. Dawniejstarano sie wprowadzi¢ wyraz ,ledwie
niestyczna“, ktéry si¢ nie przyjal. Nie przyjmie sig takie ,nied o-
biezna% w tym nowym wyrazie nie brzmi bowiem nic takiego, coby
wskazywalo na styczno$¢ w punktach, lezacych w nieskonczonoSei.
Zreszta, we wszystkich jezykach jest utarty wyraz ,asymptota®.

Rozumieé pod tem (darunter verstehen). Po polsku:
rozumieé¢ przez to.

Cigciwna. Nowy wyraz, zupelnie zbyteczny, gdyz prosts nie-
ograniczona, ktéra przecina krzywa, nazywamy sieczna, a odcinek,
zawarty migdzy dwoma punktami przeciecia sig siecznej z krzywsg, nazy-
wamy cieciwa,
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Suponowany staly dzwigar = przyjmujemy, Ze i t. d.

Twoér kropkowy dz. parz, twor wigzkowaty sa
to nowe, zupelnie niepotrzebnie ukute wyrazenia krzywej rzedu 2-go
i krzywej klasy 2-giej.

Bezwyjatkowos¢ tekstu prawa: niezrozumiale. Moze
to ma wyrazaé: ,ciaglosé twierdzen geometrycznych®,

Dla wypuklenia powiedzianego. Celem nalezytego
wyjasnienia tego, co powiedziano,

Dwutwoérnosé Wynalazek p. Ziembinskiego w je-
go ,Skladni“, jest niemozebny, raz ze inwolucya niczego dwa razy nie
tworzy, a powtore ,dwutwornos¢* brzmi potwornie. Mozeby juz lepiej
2 Wzajemnosc,

Wigzka czy pe¢k (Przypisek str. 412). Argument za wiazka,
przytoczony pod 1), przypomina Spér dwu ortograféw: czy ,but® ma sig
pisaé przez ,u“ czy przez ,6“. Jeden utrzymuje, Ze przez ,u*, argu-
mentujac, ze ,u“ wyraza glebokosé cholewy, drugi natomiast twierdzi,
ze przez ,6“, albowiem ,0“ wyraza okraglosé cholewy. W przyto-
czonym sporze pierwszy mial slusznosé. Spor miedzy wiazks i pekiem
jest na razie nierozstrzygniety.

Stylizacya niektorych okreslen, twierdzen i wnioskow jest niejasna,
a po czesci z duchem jezyka niezgodna,

Np. Str. 59, 3-ci wiersz od dolu. Str. 142 ,Wiadome sa 5 punk-
tow == 5 punktow jest wiadomych, danych, znanych. Str, 164 ,i ze to
pary sa przedzielajace sig =1 zZe te pary przedzielaja sie. Str. 213 B
Tego okreslenia nikt odrazu nie zrozumie, domy$li sig¢ dopiero, o co
chodzi, przeczytawszy przy koncu ustgpu: ,Np. i t. d.“. W okresie
wspomnianym nagromadzil autor w jednym prawie wierszu trzy imie-
slowy ,zloZzonego, okreslonego i rozpatrywanych“, czego nawet malo
muzykalne ucho nie zniesie.

Zauwazyé réwniez musze, ze wielka liczba nawiaséw a czestokroé
nawias w nawiasie nie przyczyniaja si¢ wiele do jasnodci wykladu, gdyz
przerywajg czytelnikowi watek mysli,

Autor wprowadza do swego dziela 68 symboléw, ktéremi oznacza
utwory zasadnicze i pochodne, zwiazki miedzy utworami, pojecia i t. d.
Watpie, czy taka mnogo$é symboléw przyczynia si¢ do jasniejszego
przedstawienia przedmiotu. Dajmy na to, Ze X. czyta pewien ustep
i natrafia na kilka albo nawet na jeden symbol, ktérego znaczenia nie
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pamieta, szuka tedy w tablicach, umieszczonych przy koncu dziela zna-
czenia symbolu; przerywa przedze swych mysli i rozpoczyna czytanie
tego samego ustepu po raz wtéry. Sadze tedy, Ze autor dobrzeby
uczynil, zmniejszajac w nastgpnem wydaniu swego dziela, przynajmniej
trzy razy liczhe symboléw., . '

Moze za dlugo zajmowalem si¢ szczegélami dziela pana L., czas
tedy rzucié¢ okiem na calo$é¢ tegoz.

Tres¢ dziela, bardzo obfita i nader sumiennie opracowana, Swiadezy
o wielkiem oczytaniu, a nadto o samodzielnosci autora przy badaniach
geometrycznych,

Uklad rozdziatéw I, II i VI nie jest zbyt szczesliwy.

Wielkie uznanie nalezy si¢ p. Lewenbergowi za oglosze-
nie dziela oryginalnego, ktdére przelamalo pierwsze lody geometryi
nowszej w nasze] literaturze. JezZeli w wydaniu drugiem, ktdre aby jak
najrychlej pojawilo sig, autor usunie usterki wydania pierwszego, wtedy
da literaturze matematycznej dzielo prawdziwie pozyteczne,

D-r Micceyslaw Laszarski.

L. A, Birkenmajer Marco Beneventano, Kopernik, Wa-
powski a najstarsza karta geograficzna polski, Rozpr., wydz. mat.-przyr.
tom XTI, serya A, 8° wigk., str. 89 Krakéw 1901.

Nowa praca prof. Birkenmajera pod powyzszym tytulem,
podobnie jak poprzednie gléwne dzielo o Koperniku 1), dazy do
wyswietlenia biegu mysli genialnego astronoma, prowadzacych do wiel-
kiego odkrycia, Ubocznie przez to historya astronomii zyskuje nowsg
postaé, pomijang przez dziejopiséw tej galezi wiedzy. Tg nowg postacig
jest zakonnik celestynianski, Marcus de Benevento, filozof, mate-
matyk, geograf i astronom, _

Autor, zainteresowany wzmianks Erazma Reinholda o ,fan-
tastycznej* teoryi precesyi Beneventana, przeprowadzil poszuki-
wania i doszedl do wniosku, ze istnieje ,powinowactwo wyobraZen jego
o alfonsynskiej doktrynie precesyi z teorya tych samych zjawisk u K o-
pernika“, zwlaszcza, ze Rhetyk w swej ,Narracyi“, wydanej
w r. 15640 a napisanej w czasie pobytu we Frauenburgu u Koper-

—.—

1) Patrz ,Wiadomo&ci matematyezne¥, t. V, str. 92—94.
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nika, wspomina nazwisko Beneventana w zwiazku z teorys
precesyi naszego astronoma,

~ Powszechnie przez astronoméw 6wezesnych uzywane pomocnicze
tablice kréla Alfonsa z XIII wieku, tajemnicze w swym ukladzie,
dos¢ dobrze odpowiadaly wynikom spostrzezen; strona ich atoli teore-
tyczna byla przedmiotem licznych wyjasnien i roztrzasan, nastreczajac
pole do nieporozumien. Osobliwie nadawaly sie do tego poprawki ruchu
6smej sfery i sfery gwiazd stalych z powodu precesyi. Do 6smej sfery,
jak powiada Koper nik, dodano sfere¢ dziewiata i dziesiata, zaczeto
mowié o jedenastej, lecz te wszystkie kola byly zbyteczne, bo trzeci
bieg ziemi (po dziennym i rocznym), ruch zhoczenia, motus declinationis,
majacy takze okres roczny, lecz w kierunku wstecznym, tlémaczy pory
roku i jednocze$nie, poniewaz nie jest Scisle réwny biegowi rocznemu
$rodka ziemi (wlasnie przez owa niescisla rownoéé) powoduje zmlennoéé
pochylosei ekliptyki i zmienno$¢ punktow réwnonocnych,

W systemie gencentrycznym nieruchomosé punktéw réwnonocnych
byla dogmatem, precesya byla ruchem rzeczywistym sfery; przeciwko
temu dogmatowi powstal Beneventano, urunchomiajac czeSciowo.
punkty réwnonocne, co wlasnie wydalo sie tak wysoce fantastycznem
Reinholdowi, najbystrzejszemu z owczesnych astronoméw, Po-
lemikom z pomyslu Beneventana wyniklym, na tle biografii tego
ostatniego, podwigca autor znaczng czesé swej pracy. Migdzy innemi,
osobny dodatek III jest oryginalna rozprawa, cennym przyczynkiem do
historyi astronomii, wyjasniajacym geometrycznie réznice pomiedzy
teoryami precesyi Puerbacha a Marka z Beneventa, na
tle przeprowadzonych na nowo badan tablic Alfonsa w zestawieniu
z doktryna wahadlowego ruchu ésmej sfery, przypisywana Thabi-
t o wi, astronomowi z IX wieku, jakkolwiek ten zapoZyczyl teorye
swoja od Inddw.

Czesciowa ruchomo$é punktéw rownonocnych wedlug B ene-
ventana stanowi niejako przejscie do zupelnej ich ruchomosci we-
dlug Kopernika, Prawdopodobne powinowactwo teoryi naszego:
astronoma zrodzi¢ sig moglo podczas osobistych stosunkéw Koper-
nika z Markiem, Jakkolwiek nie ma na to dowodéw bezposred:
nich, autor utrzymuje z cala stanowczoScia, iz stosunki takie mialy
miejsce podczas pobyta Kopernika w Bolonii. Jednym z dowodéw
jest fakt, iz obadwaj obserwowali wspélnie z Dominikiem Nowara,



280 Przezlad lite;atury. Bibiiografia.

okolo roku 1494 do 1498, Szukajac dowodéw innych, wykrywa autor
najstarsza mape Polski, wlasciwie Europy $rodkowej z r, 15606, wypra-
cowana, przez Marka Beneventana, Dotad posiadalismy tylko
wiadomosei i do tego bledne, ktére autor prostuje, o pdiniejszej edycyi
z r. 1508, uwazanej za najdawniejszg mapeg ,Sarmacyi europejskiej“,
Rozpatrujac blizej owa najstarsza karte, autor zapytuje: ,Skad taki
Marco Beneventano, ktory tu (w Polsce) nigdy nie byl, mégl
wiedzieé o istnieniu mnéstwa miejscowosei zapadlych, co wigcej, jakimze
to sposobem zdolal on te réine polskie miasta, miasteczka umiescic
poprawnie, czy to wzgledem gér (Karpaty), czy wzgledem licznych
strumieni i wzgledem siebie nawzajem, a wreszcie wzgledem réwnolez-
nikéw i poludnikdw, ktére ma karta, a ulokowaé je wzgledem tych kol
niezwykle — jak na owe czasy — dokladnie. Polak to byl przeto, polak
niezawodnie, ktéry te nazwy na rysunku mapy wpisal, jej oro- i hydro-
grafie rysowal, Nie podpisal si¢ on wprawdzie na niej imieniem i naz-
wiskiem, ale i tak niechcacy si¢ zdradzil“,

‘W rzeczy samej, na dolaczonej do rozprawy reprodukeyi fotogra-
ficznej zmniejszonej karty z r. 1506 widaé w poblizu Przemysla nazwe
miejscowosci Radochoniza, nieco na zachdd miejscowos¢ Vapo-
wicze, To nasz kronikarz Wapowski(Bernardus Wapowski,
filius quidam Stanislai de Radochonicza). przyjaciel Kopernika, cheial
uwieczni¢ swoje rodzinne wioski na mapie Europy érodkowej, nadajgc
im pozory znaczniejszych miast polskich, Po za tem autor slusznie
wskazuje, Ze miejscowosci Rzplitej, blizej intercsujace Kopernika,
sa szczegdlowiej podane, niz inne czesci kraju, atoli przypuszczalny
wspdludzial tego ostatniego jest do$é niewyrazny, poniewaz autor za-
znacza, ,Ze praca Beneventana i Wapowskiego nad ry-
sunkiem karty Polski odbywala si¢ w letnich miesiacach r. 1506“ t, j.
po wyjesdzie Kopernika z Wloch (str, 30).  R. Merecki.

A. Czajewicz, Tablice, sluzace do przeprowa-
dzania rachunkéw amortyzacyjnych w tych wy-
padkach, gdy kapital jest oprocentowany z géry.
Warszawa 1902. 89, str. 46, tablic str. 38.

Splacanie poZyczek droga czeSciowego umarzania kapitaln
w rozmaity sposéb moZe byé przeprowadzane, Procent i raty moga
byé liczone i wnoszone z dolu i z géry; procent moZe byé takZe wno-



Przeglad literatury. Bibliografia. 281

szony z géry, a fundusz na umorzenie z dolu. ‘W dotychczasowej prak-
tyce raty placg sig zazwyczaj z géry, a rachunek przeprowadza sig tak,
jakby raty byly wnoszone z dolu. Skutkiem tego ten ostatni system
zwykle sig po ksigzkach spotyka i tablice, ulatwiajace rachunek (jak np.
Pereirea, Violeine'a i t. p.), najczesciej w zastosowaniu do
tego systemu sg ukladane.

Od pewnego jednak czasu niektére instytucye') wprowadzily
u siebie system placenia procentéw & géry, a funduszow na umorzenie
z dolu, co, by¢ moze, z czasem i u nas znajdzie zastosowanie. Ze zaé
literatura fachowa w tym kierunku bardzo jest skapa ?), wiec autor
zajal si¢ tym przedmiotem, ktéry wlasnie stanowi tres¢ w naglowku
wymienionej pracy.

Ksiazka sklada si¢ ze wstepu, z dwéch czesci tekstu i z tablic.
We wstepie zaznajamia nas autor w krétkosci z przedmiotem i objaénia,
jak sig obecnie postepuje u nas, dlaczego tak sie postepuje oraz jakie
stad niedogodnosci dla dluznikéw plyna,

Czesé I jest poswiecona ,Zasadom umarzania pozyczek w tych
razach, gdy procent od tychze oplaca sig z géry, a oplaty na kapital
wnoszg sig z dolu“, Tu wyprowadza autor przedewszystkiem wzory na
umorzenia, mieszczace si¢ w ratach:

a—r4

Uy — W )

gdzie u, oznacza umorzenie, mieszczace si¢ w m-tej racie, a rate,
A kapital wypozyczany, r stope od jednostki (w stosunku do termindéw,
w jakich raty si¢ wnosza, np. rocznych, pélrocznych i t. p.). Z sumo-
wania umorzen otrzymuje si¢ zwigzek pomiedzy rata, kapitalem, stopa
procentows i liczbg stalych termindw #: ‘
d=0"T4 {—“i_—”il .
r 1=r J

) Austryacka ,,Boden. —Credit—Anstalt” i Tow. Kredytowe m, Peters-
burga oraz Moskwy (w 1861 resp. 1864).

% ,Tabellen fiir die Zinsen—Zinsen und Renten —Rechnung“. Wien 1886
(z oswiu eyframi dziesi¢tnemi) i nieznanego autora ,Podrecznik umarzania po-
zyezki z gory oprocentowanej“. Lwow 1898 (z siedmioma cyframi dziesigtnemi),
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Wyprowadzenie tego wzoru w zupelnosci rozwiazuje zadanie
teoretycznie; autor jednak na tem nie poprzestaje, lecz ze wzgledu na
praktyke, w dalszym ciagu wyprowadza szczegélowe wzory na kapital,
rate, stope procentowa i na liczbe termindw stalych w zalezZnosei od
pozostalych trzech wielkosci, popierajac kazdy wzér przykladami liczeb-
nemi, przeprowadzonemi za pomocg logarytméw i tablic w koncu ksiazki
zamieszczonych., Wreszcie pedaje autor ,Rachunek amortyzacyi pozy-
czek“, bardzo zreczny i majacy temsamem bardzo duze dla praktyki
znaczenie,

‘W sposobie tym dluznik, przy braniu poéyczki; placi procent od
calego kapitalu za pierwszy okres, a amortyzacya zaczyna sig dopiero
na poczatkn okresu drugiego. Wynika stad, ze gdyby dluznik, zamiast
samego tylko procenta wnidsl na poczatku pierwszego okresu cala rate,
jak to czyni na poczatku okresu drugiego, manipulacya, bez zmiany
wzoru zasadniczego, bylaby o jeden okres przyspieszons, czyli system
wnoszenia procentu z géry, a umorzenia z dolu przeszedlby na system
placenia rat z géry, przyczem rata nie uleglaby Zadnej zmianie. Lecz
wtedy trzebaby jednoczesnie z udzieleniem pozyczki zamortyzowaé od-

a—rA)

powiednig jej czesé (u, =3 }, a poniewaZ.jest to rzecz nie-

praktyczna 1), wiee:

W czesei II, zatytulowanej: ,Zasady umarzania poZyczek przy
oplacie rat z gdry i oprocentowaniu kapitalu z géry“ zaklada autor, Ze
z pierwszej (z gory platnej raty) — pomimo mieszczacego si¢ w niej
umorzenia — oplaca sig¢ procent od calego kapitalu za pierwszy okres,
a dopiero reszte (z—r A ) obraca si¢ na umorzenie czesci kapitalu zapozy-
czonego., W takim razie dluznik oczywiécie nadplacs procent od
pierwszego umorzenia, co si¢ odbija na zwigkszonej nieco racie i na
rachunku na str. 43, w ktérym ostatnie albo raczej pierwsze umorzenie
wypada wigksze od rzeczywistego, i trzeba je zdyskontowaé na jeden
okres, aby wyjs¢ na to, co autor stracil z pierwszej raty. Po za tem
uklad czesci drugiej jest zupelnie taki sam jak i czesci pierwszej: naj-

1) Wyszloby to na udzielenie pozyezki mniejszej o pierwsze nmorzenie
na czas krétszy o jeden termin, przy wnoszeniu procentu z géry, a umorzef
7 dolu,
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przéd wyprowadza autor zwiazek zasadniczy, pézniej szczegélowe wzory
na znane nam juz cztery wielkosei w zaleZnodci od trzech innych,
Pomija tylko wzory przyblizone na stope procentowa, poniewaz postepo-
wanie jest takie same jak w czesci pierwszej, a w zastosowaniu rzadko
sig trafia, bo stopa procentowa najczeSciej ustanawia sie¢ dowolnie. Tekst
kotiezy autor bardzo ciekawem zestawieniem korzysci, jakieby dluznicy
odniesli ze zmiany dotychczasowego systemu na omawiany w ksigzce,

Bardzo cennym dodatkiem sg tablice, podajace liczebne wielkcsei
wyrazen: (1 —2)™* i X (1 —r)~", stanowiacych czesci skladowe
w tekscie wyprowadzonych wzoréw, przy stopach od 1Y/, do 3%,
ze zmianami po 1/,°/,, obliczone do 12 cyfr dziesigtnych na 100
termindw. '

Ze wzgledu na szersze kolo potrzebujacych tego rodzaju wiado-
modci, rzecz jest wyloZona bardzo drobiazgowo i przystepnie, za co
nalezy si¢ szanownemu autorowi szczere podzigkowanie,

B. Daniclewic:.

Kramsztyk Stanistaw, Wyklad arytmetyki handlowej, Czesé
pierwsza, ogélna, obejmujaca zastosowanie zasad arytmetyki do potrzeb
i zwyczajow handlowych, Wydanie drugie, przejrzane i uzupelnione,
‘Warszawa, Nakladem b. wychowancéw Szkoly Handlowej im. Leopolda
Kronenberga 1902, 89, str, IV, 328, III.

Pierwsze wydanie tego podrecznika wyszlo w r, 1879. Oprécz
10-ciu rozdzialéw zasadniczych a obejmujacych: uklad miar metrycz-
nych, ulatwienia i skrdcenia w dzialaniach arytmetycznych, mnozenie
i dzielenie przyblizone, rachunek liczb mianowanych, regule trzech,
regule lancuchowa, obliczenia odsetkowe, rachunek procentéw, regule
spotki, regule mieszaniny, Srednig stope procentowa i wspélny termin
oplaty — wydanie to zawiera nadto dwa rozdzialy nowe: 11-ty i 12-ty.
Rozdzial 11-ty obejmuje tabele miar i wag réznych krajow, oraz krotki
wyklad o jednostkach mechanicznych i elektrycznych; rozdzial 12-ty
zawiera rzecz o machinach rachunkowych, z wyjasnieniami na odpo-
wiednich rysunkach ich uZytku, W kaidym rozdziale znajduje sie
znaczna liczba odpowiednich zadan, opatrzonych odpowiedziami, Ksiazka
tak ze wzgledu na tresé, jak i sposéb przedstawienia rzeczy, stanowi
podrecznik, doskonale edpowiadajacy swemu przeznaczeniu,

M. Feldblum.
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K. Szule. Grady w Galicyi. Rozpr. wydz. mat.-przyr,
Akad. Um., serya HI, t. I dziel A, str, 406—424, tablic 14.

Statystyka gradéw, prowadzona systematycznie od r, 1867 w Pa-
migtniku Komisyi fizyograficznej przez zmarlego D-ra Wierzbie-
kie go, dostarczyla autorowi materyalu do zestawienia gradobi¢ za lata
od 1881 do 1898, w celu poréwnania go z podobnem zestawieniem za
lata od 1867 do 1884 roku, ogloszonem przez Wierzbickiego
w ,Kosmosie* tom XTI,

Autor slusznie zaznacza braki materyalu, opartego gléwnie na
wykazach, udzielanych przez Towarzystwo Wzajemnych Ubezpieczen
w Krakowie. Tego rodzaju materyal nalezy wigcej do dziedziny staty-
styki ekonomicznej, anizeli do dzialu meteorologii. Okolice gorskie
wlasciwiej nalezalo pominagé, anizeli wprowadzsé z liczbami nieprawdo-
podobnemi.

Poza tem autor zrobil wszystko, co bylo w jego mocy z mate-
ryalem podobnie niejednolitym; unikajac ryzykownych wnioskéw, podal
ciekawe daty.

Z liczby 11470 gradobi¢ 65.4% przypada na wschdd od linii
Sokal —Liwéw—Stryj; na 100 km? powierzchni przypada srednio gradu:
w czesci wschodniej 21.8, w czesci zachodniej 14.5,

W rocznym przebiegu gradéw widzimy maximum w czerweu,
potem w lipcu (razem przeszlo (0%), przyczem gléwne maximum przy-
pada na koniec czerwca i poczatek lipca i w tym wlasnie czasie zdarzaja
si¢ najczesciej wielkie gradobicia, t. j. takie, ktore nawiedzily wigeej
niz 30 gmin odrazu, Tego rodzaju przypadkéw w kraju bylo 86,
a liczba gmin dotknigtych 6759, t. j. srednio 79 gmin; na okres od dnia
925 czerwca do 4 lipea przypada tych gradobi¢ 19 z liczba 1912 gmin.
Tlosé gradow w Galicyi wzrasta w kierunku wschodnim, z zastrzezeniem
atoli co do okolic gorskich, blizej nieznanych, R. Merecki.

Henryk Arctowski. Résultats du voyage du S, Y. Belgica.
Météorologie, Aurores australes par.., Antwerpia 1901, 4° str. 64
i 2 tablicami.

Ekspedycya antarktyczna, w ktdrej uczestuniczyl autor, zajmuje
w dziejach nauki wybitne miejsce, nie przez odkrycia geograficzne,
w rezultacie skromne, lecz przez badania z dziedziny meteorologii,



Przeglad literatury, Bibliografia. 285

Brak wiadomosci o stosunkach meteorologicznych bieguna po-
Iudniowego, wobec licznych badan z okolic pélnocnego, razaco odczuwaé
sig dawal, stad tez wszelkie naukowe komunikaty zalogistatku , Belgica*
goraco sa witane przez fachowcow,

Statek zostal uwiegziony w lodach w znacznej odleglosci od bie-
guna magnetycznego w poloZzeniu 7131’ szer. polud. i 85°16’ dl. zach.
d. 2 marca 1898 r.; nastepnie unoszony przez prady, znalazl si¢ w koncu
d. 11 wrzesnia 1898 r. pod 69°51’ i 92°21 dk zach., obejmujac zatem
przestrzen 10° dlugosei i 1'/,° w. szerokosci. Stosunki klimatyczne
zgola spostrzeZzeniom zorz nie sprzyjaly z powodu bardzo znacznego
zachmurzenia, pomimo to autor zdolal przez ten okres czasu zanotowaé
62 wypadki zdrz,

Praca autora sklada sig z czterech czesci: najwazniejsza pierwsza,
zawiera oryginal dziennika obserwacyjnego; w czesci drugiej podaje
autor przebieg elementéw meteorologicznych podczas zjawiska, w dwéch
koncowych rozdzialach zastanawia sig nad okresami rocznym i dziennym,

Najezesciej zorze obserwowano pomigdzy 7 p. i 2 cz.; maximum
za$ w okresie dziennym mijalo miejsce pomiedzy 9 i 10 a.; krzywa
czestosci dobrze odpowiada krzywej z pod bieguna polnocnego. Okres
roczny jest dosé wyrazny, dajac maxima okolo czasu rowno nocy.

Zorze byly w ogole slabo rozwinigte; staranne rysunki najwybit-
niejszych ilustruja opisy. Uhocznie autor porusza wazniejsze pytania
dotad nierozwiazane, jak spoélczesnosé zjawiska na obu biegunach,
zwiazek z pragdami elektrycznemi w najwyzszych warstwach atmosfery,
z dzialalnos$cig slonca.

w og?le materyal. zebrany jest najkompletniejszy z dotychczas
znanych, pomimo Ze pierwsze obserwacye siegaja r. 1640 i licza do
r. 1895 wedlug zestawienia W, Bollera (Beitrige zur Geophysik
t. III) 1582 spostrzezen. R. Merecki.

Giulio Vivanti, Teoria delle funzioni analitiche, Milano
1901, Ulrico Hoepli 169, str, VIII, 431.

W ksiasce tej uczony matematyk wloski zamierzy! zebraé treéei-
wie najwazniejsze wyniki dotychczasowe bogatej i wciaz rozwijajacej
sie Teoryi funkeyj, ktéra zajela jedno z najdonioslejszych stanowisk
w matematyce nowoczesnej. W wykladzie tej Teoryi trzyma si¢ wy-
lacznie metody Weierstrassa, ktéra Analize wyZsza czyni niejako
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niezalezng od Rachunku nieskonczonostkowego. Rozumie autor, ze
wyklad, uwzgledniajacy zarazem i wspaniale metody Cauch y'ego
i Riemanna, maswoje waine zalety, ale wolal pozostaé przy meto-
dzie jedynej, ktéra nie tylko jego zdaniem zapewnia, wytwornosé wy-
kladowi lecz nadto przez daZenie do ujednostajnienia narzedzia badania
prowadzié moze do bardzo powaznych wynikdéw.

Literatura matematyczna posiada juz pewng liczbe doskonalych
traktatow dydaktycznych, poswigconych Teoryi funkeyj, Ze wymienimy
tu angielskie: Forsytha, Harknessa i Morleya, dunski
(istniejacy w przekladzie niemieckim) Petersena, wloski Bian-
chi'ego, polski Puzyny (o ktérym zdawali$my sprawe w t. III
i IV ,Wiadomos$ci matematycznych“), nie méwige juz o tem, ze wigksze
traktaty Rachunku rézniczkowego i calkowego zawierajg nieraz wiele
rozdzialéw z wlasciwej Teoryj funkeyj. Do dziet tych zwrdci¢ sig moze
czytelnik, pragnacy obznajmié si¢ z rozmaitemi metodami, stosowanemi
w Teoryi funkeyj. Jezeli za§ pragnie pozna¢ calos¢ zagadnien tego
dzialu matematyki az do chwili najnowszej, wylozong sposobem, o ile
moiha, elementarnym, wtedy z korzy$cia obierze sobie za przewodnika
dzielo, o ktérem méwimy, i po przestudyowaniu go bedzie mégl zabraé
sig do studyowania dziel innych oraz literatury specyalnej, ktérg mu autor
w pracowicie ulozonym spisie bibliograficznym (218 numerdw) na koncu
dziela podaje.

Prace swoja podzielil autor na trzy czesci. ‘W pierwszej zebral
te wiadomosei z teoryi mnogosci (agregatdw), ktore sa niezbedne w wy-
kladzie Analizy. W czesci drugiej wylozy! klasyczng teorye funkeyj
analityeznych, W czesci trzeciej przedstawil najnowsze zdobycze Teoryi
funkcyj, nie nadajace si¢ jeszcze do systematycznego traktowania,
Aby daé dokladniejsze wyobrazenie o ukladzie i sposobie przedstawienia
rzeczy, wymienimy szczegdélowo zawartosé kazdej z trzech wymienionych
czesci,

W czesei pierwsze] podane sa definicye mnogosci skonczonych
i nieskonczonych, punktu granicznego, mnogosci ddosobnionej, zamknie-
tej, skoncentrowanej lub , gestej w sobie“, doskonalej, gestej Iacznej,
ciaglej oraz podstawowe o nich twierdzenia, Nastepuje wyklad waznego
pojecia mocy (potegi, Michtigkeit) mnogoéci i o mnogosciach réwno-
waznych; nastepnie o mnogosciach specyalnych (liczby algebraiczne,
rzeczywiste, niewymierne i t, d.), o mnogosciach punktéw, o liczbach
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nadskornczonych (pozaskonczonych) i zastosowaniu tychze do teoryi
mnogosci,

Teorya ogélna funkcyj analitycznych, stanowiaca druga czesé
ksiazki, obejmuje pojgcie o funkeyi punktéw obszaru, granicy wyiszej
i nizszej funkcyi, wyklad o szeregach potegowych, o wartosci $redniej
i jej zastosowaniu, o pochodnej i calce szeregu potegowego, o przepro-
wadzaniu szeregu, Nastepuje okreslenie funkeyj analitycznej, jej ele-
mentdw, punktéw osobliwych; twierdzenie Laurenta, Z kolei
mamy wyklad o funkcyach wymiernych, jako analitycznych, twierdzenie
G aussa, przedstawienie funkeyj wymiernych, ulamki ciagle, ktérych
wyrazy sa funkcyami wymiernemi, Liczba i natura punktéw osobliwych
funkeyj analitycznych daje podstawe do klasyfikacyj ich, ktérs autor
podaje w rozdziale nastgpnym, przedstawiajac zasadnicze twierdzenia
ogélne (Weierstrassa i uogdlnione) o przedstawieniu i rozkladzie
funkeyj i wyjasniajac teorye ogélng na przykladach funkeyj wyklad-
niczej, funkeyj kolowych, funkeyi . Funkcyom przestepnym catko-
witym poswiecony jest rozdzial osobny, w ktorym autor systematycznie
rozwija ich wlasnosci, Nastepne rozdzialy traktuja o innych kategoryach
funkcyj analitycznych, o twierdzeniu Mittag-Lefflera i jego
zastosowaniach,

Czgs¢ trzecia obejmuje wiadomosci o najnowszych poszukiwaniach
Poincarégo, Hadamarda, Borela, Picarda; dalej wy-
klad o sposobach przedstawienia funkeyj analitycznych na podstawie
prac Rungego, Painlevégo i wreszcie najnowszej rozprawy
Mittag-Lefflera o przedstawieniu funkcyj analitycznej przez
szereg wielomianéw. Rozdzialy nastgpne zawieraja wyklad o funkeyach
o obszarach osobliwych, o pojeciu przeprowadzenia (przedluzenia) ana-
litycznego, o zwiazkach pomiedzy osobliwosciami dwdéch funkeyj ana-
lityeznych, o badaniach nad rozmieszczeniem punktéw osobliwych sze-
regu potegowego na kole zbieznosci (badania Borela, Fabry'ego,
Hadamarda, Pincherlego, Pringsheima i innych).

' Wyklad odznacza sig zaletami, ktére mieliSmy sposobnosé¢ ocenié,
zdajac sprawe z ,Rachunku nieskoniczonostkowego® tegoz autora (patrz
» Wiad. matem.* t, IT, str, 68—73); sa niemi: jasnos¢, porzadek, Scislosé
w przedstawieniu, oraz przystepnos¢ wykladu, przy niepospolitej eru-
dycyi, dzigki ktorej autor uwzglednia wszystkie najwazniejsze wyniki
badan, przedstawiajac nalezycie ich donioslos¢ naukowa.  S. D,
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Gino Loria. Le curve panalgebriche (z Rozpraw Towarzy-
stwa krolewskiego nauk w Pradze). Praga 1902, 89, str, 28,

Niewielka ta rozmiarami praca jest bardzo interesujaca, bo stanowi
pierwszg niemal, wielce udatna, prébe teoryi ogdlnej pewnej kategoryi
krzywych przestepnych, ktére autor nazywa krzywemi panalge-
braicznemi, Sg to krzywe, majace te wlasnos¢ charakterystyczna,
y_
jest pierwiastkiem réwnania algebraicznego, ktérego spélczynniki sg
‘wielomianami calkowitemi zmiennych z, y; inaczej méwiac réwnanie
krzywej panalgehraicznej jest calka réwnania rézniczkowego nieprzy-
wiedlnego, rzedu 1-go, postaci:

ze w kazdym ich punkcie spéleczynnik katowy stycznej, t.j.

r=n

1) F@,9.9)=Zf, (x,y) Y~ =0,

gdzie f,,..., fx 98 wielomiany, nie majace wspdlnego dzielnika, Jezeli
» jest stopniem tego z wielomiandw, ktéry ma stopien najwyzszy, to » na-
zywa sig porzgdkiem (rango), » zas$ stopniem réwnania ktdrej-
kolwiek z krzywych calkowych, Oczywidcie, ze krzywe, tak okreslone,
obejmujg w sobie calkowicie kategorye krzywych algebraicznych, gdyz
jezeli f(z,y) =0, gdzie f jest funkcys calkowitg wymierna, jest
réwnaniem krzywej algebraicznej, to réiniczkujac to réwnanie, otrazy-

mujemy zwiazek g% + % y' = 0, nalezacy do typu rownania (1),

Wprowadzajac spélrzedne pliickerowskie u, v stycznej w punkcie
x, y do krzywej panalgebraicznej, mozemy réwnanie (2) sprowadzié¢ do
postaci :

= —dv du
(1) ,Eo(_ yw=ro /. udv—vdu ' udv—uvdu )= 0y
ktdre jest stopnia ». Wynika stad, Ze krzywa panalgebraiczng
mozna uwaza¢ juz to jako miejsce punktéw, juz to jako obwiednig
stycznych,
Z rozmaitych wlasnosci krzywych algebraicznych, wyprowadzo-
nych w rozdziale pierwszym rozprawy, wymieniamy nastepujace :
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W ukladzie krzywyech panalgebraicznych
stopnian i porzadkumn jest myv-+4nu stycznych do
jednej krzywej algebraicznejrzedum i klasy n,.

Ostrza krzywej panalgebraicznej nalezg do
krzywejalgebraiczne]. '

Styczne zwrotu krzywej panalgebraicznej
sg styczne do krzywejalgebraicznej.

Kazde przeksztalcenie stycznosdciowe prze-
ksztalca krznywa panalgebraicznag na inng krzy-
wg panalgebraiczna,

W rozdziale drugim wprowadza autor krzywe, analogiczne do
krzywych biegunowych dla krzywych algebraicznych, i nazywa je
parapolarnemi. Dowodzi migdzy innemi twierdzern :

W krzywej panalgebraicznej stopnia n i po-
rzadku » punkty stycznodci stycznych, poprowa-
dzonych do niej z jakiegokolwiek punktu jej
plaszczyzny, naleza do krzywejrzedu nt», maja-
cejwtym punkcie punkt n —krotny.

I wzajemnie: W krzywej algebraicznejporzadku
yistopnianstyczne wpunktach wktérych krzy-
wg przecina jakakolwiek prosta jej plaszczyzny,
naleza do krzywej klasy »+4mn, ktérej to prosta
jest styczna y — krotna,

Z tych twierdzen wynika, Ze, aby przekonaé sig, czy krzywa dana
jest panalgebraiczng czy tez nie, jest koniecznem i dostatecznem wy-
znaczyé, jak rozmieszczone sg punkty stycznosci stycznych, poprowa-
dzonych do tej krzywej z jakiegokolwiek punktu jej plaszczyzny (albo
tez wykona¢ badanie wzajemnie). Badanie takie nie jest trudnem, gdy
mamy réwnanie krzywej w spélrzednych kartezyanskich lub wyrazenie
jej parametryczne, Teorye te wyjasnia autor na przykladzie k w a-

dratrycy Dinostrata o rownaniu y=ux cotgg—; (ktéra jest

krzywa panalgebraiczng stopnia 1-go i porzadku 2-go), krzywej
Lissajous’a o rownaniach:

2 =asin (mt+a), y=>sin (nt 4 g),
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(ktéra jest krzywa panalgebraiczng stopnia 2-go i rzgdu 2-go). Rozpa-
truje dalej tozsamo zadanie, w przypadku, gdy krzywa jest dana przez
réwnanie biegunowe, a mianowicie na przykladzie rozwijaja-
cej kcla:

_ V 92—0,2

1]
— arc cos — ,
a

w

ktére jest krzyws stopnia 2-go i rzedu 2-go, oraz na przykladzie
epicykloidy:

=’_@—_j;1—cosrp—cos(n+1)<p,

= "_1;1 sinnp — sin (n41) @,

ﬁl'@ ﬁls

ktoéra jest krzywa stopunia 2-go i rzedu 4-go.

Rozdzial trzeci zawiera interesujacy spis znanych dotad krzywych
przestepnych, ktére sa panalgebraicznemi, z oznaczeniem ich stopnia
% i porzadku ». Ciekawy wielce spis ten podaliémy wyzej w ,Miscel-
laneach“ (str. 261—265),

W rozdziale czwartym rozpatruje autor krzywe paradiame-
tralne. Dochodzi sig¢ do nich od krzywych parapolarnych, zakla-
dajac, ze punkt, dla ktérego okreslamy krzyws parapolarng, znajduje
si¢ w nieskonczono$ci. Jezeli w réwnaniu (1) poloiymy% = tg q,
otrzymamy réwnanie miejsca geometrycznego punktu, ktérego styczne
tworzg, z osig x kat a, t. j.:

r=n

2y tg"a=0;
r=J

jest to krzywa tegoz porzgdku, co dana; nazywsa jg autor paradi a-
metralnag w kierunku a dla danej krzywej panalgebraicznej.
Dla kazdej krzywej panalgebraicznej istnieje oco! krzywych paradia-
metralnych, Dla spiralnej Archimedesa, np. takiemi krzywemi
paradiametralnemi sg krzywe rzedu 4-go, zwane krzywemi kapp a.

W rozdziale piatym traktuje autor o punktach zwrotu i stycznych
krzywych panalgebraicznych. Z twierdzen tu udowodnionych wymie-
niamy nastepujace:
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Punkty zwrotu krzywej panalgebraicznej
znajdujg si¢na krzywej algebraicznej.

Styczne ostrzowe krzywej panalgebraicznej
sg styczne do krzywejalgebraicznej.

" ‘W rozdziale széstym mowa jest o normalnych, do krzywej panal-
gebraicznej. Dowodzi autor o nich twierdzen nastgpujacych:

Normalna krzywej panalgebraicznej w punk-
tach, w ktérych krzywa dotyka prostych peku, sg
wszystkie styczne do pewnej krzywej algebrai-
cznej.

Styczne krzywej panalgebraicznej w punk-
tach  w ktérych odpowiednie normalne przecho-
dza przez jeden punvkt, sg wszystkie styczne do
krzywejalgebraicznej.

Konczy autor prace swoja spostrzeZeniem, Ze nie wiele znamy
dotad krzywych przestepnych nie panalgebraicznych i dla tego byloby
przedwezesnem kusi¢ sig o ich klasyfikacye; podaje wszakze pomys!
klasyfikacyi w tym wzgledzie, zaslugujacy, zdaniem naszem na uwage,
Do klasy pierwszej zaliczyéby moina wszystkie krzywe prze-
stepne takie, Ze punkty stycznosci stycznych, poprowadzonych do
niej z pewnego dowolnego punktu, leza na krzywej algebrai-
cznej; do klasy drugiej takie kraywe przestepne, dla ktérych
te punkty stycznosci leza na krzywej panalgebraicznej;
do klasy trzecie] takie, dla ktérych te punkty leza na krzy-
wej klasy drugiej i t. d. Klasyfikacye tq wyjadnia na odpo-
wiednio dobranym przykladzie,

Z tego krétkiego streszezenia widaé, Ze rozprawa ta zawiera ory-
ginalne badania, stanowiace krok wainy i obiecujacy w teoryi krzywych
przestgpnych, S. D.

Gino Loria. Le scienze esatte nell’antica Grecia. Libro V
(ultimo). L’Aritmetica di Grecia. Modena 1902, 49, str, 195.

Jest to ostatnia ksigga wielkiej pracy, w ktérej zasluZony autor
przedstawil zgodnie z najnowszemi wynikami badan historycznych
obraz rozwoju nauk &cislych w staroZytnej Grecyi. W ksigdze fej
poswigca rozdzial pierwszy t, zw, logistyce greckiej, opisuje

Wiad. mat. VL. 1902, 20
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kolejno: liczenie slowne dawnych grekéw, uzywany przez nich rachunek
na palcach i kamykach, liczenie na pismie, oktady Archimedesa,
czgdé arytmetyczng pisma ,Arenarius“, tetrady Apolloniusa, ko-
mentarz do nich P ap p usa; zastanawia sig szczegélowo nad rzekoma
znajomoSeig cyfry O u grekdéw; przechodzi nastepnie do ulamkéw t. zw.
zasadniczych oraz sze$ciodziesigtnych (astronomicznych); przedstawia
sposoby, jakie w logistyce greckiej stosowano do wykonywania czte-
rech dzialan arytmetycznych; opisuje metody, jakich do wyciagania
pierwiastkéw kwadratowychuzywali Arystarch, Archimedes,
Heron i Teon aleksandryjski oraz metcde wyciagania
pierwiastkéw szeSciennych Herona. Rozdzial drugi po$wigcony
jest arytmetyce w szkole Py ta gorasa; rozdzial trzeci arytmetyce
w Akademii platonskiej, gdzie szczegdlowemu rozbiorowi historyczno-
krytycznemu poddane sg migdzy innemi ustgpy tresci arytmetycznej
w ,Teetecie® i ,Rzeczypospolitej“. Rozdzial czwarty méwi o arytme-
tyce u neopytagorejezykdow i neoplatonikéw. Wyeczerpujaco i krytycz-
nie przedstawione sa prace Nikomacha z Gerazy, Teona ze
Smyrny, Jamblichusa z Chalcydy, Domninusa z Larysy.
Rozdzial piaty stanowi pigkng rozprawe o najznakomitszym arytmetyku
greckim Diofancie. Autor zebral i tu odwietlil krytycznie wszyst-
kie dotychczas znane wiadomosci o tym uczonym; z wielkg $cislodcig
i dokladnoScia rozebral ,Arytmmetyke“ Diofanta, przez nader
umiejetne rozklasyfikowanie zagadnien, traktowanych w tem dziele
i zbadanie poréwnawcze metod rozwigzania, stosowanych w najrozmait-
szych przypadkach, Zestawiwszy nastgpnie wszystkie twierdzenia
arytmetyczne, ktére wysnué sie duja 7 , Arytmetyki“, i opisawszy druga
prace Diofanta ,O liczhach wielokatowych“ (polygonalnych),
wykazal $wietnie donioslo$é historyczng prac tego Euklidesa aryt-
metyki greckiej. Ostatni rozdzial dziela p.t.: ,Rekreacye matema-
tyczne grekéw“ obejmuje opis interesujacych i slawnych zagadnien
t. zw. ,Antologii greckiej*, zagadnienia Archimedesa ,o ko-
ronie“, tegoZ t,zw. ,zagadnienia o wolach“, i konczy sig¢ krotkiemi
wiadomosciami historycznemi o Moschopolusie i matematykach

bizantynskich, S. D.
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Astronomii sferyecznej i geodezyi wyzszej, napisanej
przez D-ra Waclawa L4 sk e, prof. Szkoly Politechnicznej we Lwowie, wy-
szed! zeszyt II. Lwéw 1901. (ZeszytI wydany zostat w r. 1899, p. ,Wiado-
mosei matematyczne®, t. 3, str. 200). Zeszyt niuiejszy, podobnie jak i poprzedni,
formatu wielkiej ésemki, na 87 stronicach, obejmuje w 7 paragratach (od 11
do 17) przedmioty nastepujgce: Zjawiska, wynikajgce z obrotu dziennego
kuli nieba. Teorya narzedzi astronomieznych, Luneta poludnikowa, Przyrzgd
uniwersalny, Kolo pryzmatowe, Rozne metody wyznaczania réznicy dtugosei
dwoceh miejse na powierzehni ziemi.

M. Centnerszwer. Teorya jonéw, jej rozwéj i najnowsze kierunki;
krétki zarys teoretyeznych zasad elektrochemii. (Odbitka z ,,Chemika Pol-
skiego“) Warszawa. Naktadem ksiegarni G. Centnerszwera 8° wiek., str. 64.

Trefé: Westep. Rozdziatl I. Teoryaroztworéwipoje-
cie jon 6 w: Doswiadezenie fizyologiczne Pfeffera; Uogdlnienie van't H o {-
fa, Uzasadnienie dedukeyjne prawa van't Hoffa, Pomiary Raoulta,
Fatalny spofezynnik ,,¢*“, Badania z innej dziedziny. Rozdzial IL. Kla-
syezna epoka teoryi jonow: Polgczenie dwu dziedzin przez Arrhe-
niusa, Walka o jony, Zastugi Ostwalda, Termochemia jonéw, Ogolne
prawo wlasnosei soli, Teorya stosu Volty. Rozdzial IIl. Najnowsze
kierunki badan: Rzut oka wsteez, Wyjatki od prawa rozcieficzenia,
Wpltyw rozpuszczalnika, Dysocyacya soli stopionych, Przewodnictwo soli
w stanie pary, O przewodnictwie elektrycznem ciat sialych, Rozszerzenie praw
rozkladu elektrolitycznego.

OtrzymaliSmy dalsze arkusze (az do 54 wigcznie) obszernego dziela
prof. P. Dziwiiskiego p.t: ,,Wyklady matematyki“. Arkusze te obej-
mujg: Wyktad XLIX. ,Krzywe plaskie, jako obrazy funkeyj uwiklanych
jednej zmiennej*; Wyktad L. ,,Krzywe algebraiczne drugiego rze¢du'; W y-
ktad LI ,Ogélne wlasnosci krzywyeh drugiego rzedu“; Wyklad LIiI
»Dalszy cigg wlasno§ci krzywych drugiego rz¢du®; Wy ktad LIIL ,,Ogniska
i kierownice krzywyeh drugiego rzedu; Wyktad wLIV. ,Szezegélne wias-
noéei elipsy*; Wyktad LV. ,Dalszy cigg szezegélnyeh wilasnodei elipsy®;
Wyktad LVI ,Szezegblne wtasnosei hyperboli“s Wy kta d LVIIL ,Dalszy
cigg szezegdlnych wiasnosdei hyperboli: Wy ktad LVIIL ,Szezegblne wias-
nosei paraboli“; Wyktad LIX. ,Réwnania krzywych stozkowyeh w spél-
rz¢dnyeh jednorodnych punktu lub prostej*.

Kazdy wyktad opatrzony jest bardzo obfitg liezbg zagadnieri i rysunkéw.
Dotgd w 54 arkuszach jest rysunkéw 730.
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‘J. Skt.. Suwak rachunkowy. Podlug C. Culmanna opracowal...
Warszawa. Skilad gtéwny w ksiegarni E. Wende i S-ka 1901. 8-ka wiek.,
str. 24 z tablieg. -

D-r Luigi Cremona. Zasady rachunku grafieznego, opracowal
(podtug wydania niemieckiego) Jézef Stowik owski, magister nauk mate-
‘matyczno-fizyeznyeh, inzynier. Tablic XX z 131 figurami. Warszawa E, Wen-
de i S-ka 1902, 8-ka wigk., str. 92.

Giovauni Sechiaparelli. Formy organiczne przyrody a formy
geometryezne czyste. Studyum poré6wnawcze. Przeloiyt Jan Dal Trozzo.
Z 20 rysunkami w tekéscie. Warszawa. Wydawnictwo Redakeyi , Wiadomosei
matematyceznyeh® 1902. 89, str. 89,

H Chankowski. Mnozenie symetryczne zwyczajne i skrécone.
Praktyezny sposéb wykonywania wszelkiego rodzaju mnozeft przez dodawanie.
‘Warszawa 1902. 8°, str. 31.

W. M. Kozlowski. Klasyfikacya umiejetnoéei na podstawach filo-
zofieznych, jako wstgp do wyksztalcenia ogélnego. Wydanie drugie, przero-
bione i rozszerzone, Krakéw. Wydanie ,,Poglgdu na swiat* 1902, 16-ka, str. 90.

Polskie stownictwo chemiczne, uchwalone przez
Akademig Umiejetnosdei w Krakowie Wydanie drugie.
Krakbw.’ Naktadem Akademii Umiejetnosei 16-ka, str. 31.

M. Centnerszwer Ueberlosende und dissociirende Eigenschaften
des flissigen Cyans und des filssigen Cyaawasserstoffs. (Zeitschrift fili physi-
kalische Chemie XXXIX. 2).

~Henryk Ar c'.t owski. Veyage d’exploration’ dans la région des
canaux de la Terre de feu. Bruxelles 1902. 89, str. 34.

Henryk Arectowski. Notice sur les déformations apparentes des
astres & I'horizon, observées & bord de la ,Belgica®. Bruxelles 8, str. 15.
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© E. Picard. Quelques réflexions sur la mécanique, suivies d’unelegon
de dynamique.. Paris Gauthier-Villars 1902. 8°, str. 56. e

ENR RS

E. Pascal Un teorema dellateoria invariantiva delle espressioni di
differenziali totati di second’ordine, (Ist. Lomb. XXXILV. 1901).

E. Pascal Sulla formola del prodotto di due trasformazioni finite
e sulla dimostrazione del cosidetlo secondo teorema fondamentale di Lie
nella teoria dei gruppi. (Ist. Lomb. XXXI1V. 1901).

E. Pascal Sopra alcune identitd fra i simbeli operativi rappresen-
tanti trasformagion infinitesime. (Ist. Lomb. XXXIV, 1901).

T.Levi Civita. Sul massimo cimente dinamico nei sxsteml elastlel._
(Nuove Cimento (5). I1. 1901).

V. Retali. Sopra una quartica binodale (,,Le Matematiche pur'e_ ed
applicate. Vol. I. 1901).

Charles Jasper Joly. Quaternion arrays (The Transactions of the
Royal Irish Academy). Dublia 1902.

’i

Charles Jasper Joly. The interpretation of a quaternion as a point-
symbol. (The Transactions of the Royal Irish Academy). Dublin 1902."

Abhandlungen aus den Gebieten der Mathematik, Physik, Chemie and
beschreibenden Naturwissenschaften. Festschrift zur Feier des siebzigsten
Geburtstages von Richard Dedekind. Braunschweig 1901. 8, str. 259.

Zawiera z dziedziny matematyki i fizyki prace nastgpujgce: R. Fricke,
Ueber die Poincaréschen Reihen der (—1)-ten Diemension; R. Miiller, Ueber
einige Curven, die mit der Theorie des ebenen Gelenkwelecks im Ztrsammen-'
hang stehen; H. Wernicke, Zur elementaren Theorie der Kreiselbewezung;
H. W eber, Beitrige zur Theorie des Potentials galvanischer Stréme. '

Congrés international des mathématiciens
tenu & Paris du 6 au 12 aolit 1900. Procés-verbaux sommuires par
M. E. Duporecgq. Paris, Imprimerie nationale MCMI. 8° wigk., str. 17.
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Treiciwe sprawozdanie urz¢dowe z obrad 2-go Kongresu migdzynaro-
dowego matematykéw odbytego w Paryzu w sierpniu 1900. (Poréw. ,, Wiado-
mo&eci matematyczne®, t. IV, str. 241—247).

L. Couturat. Pour la langue internationale. Coulommiers 1901.
16-ka, str. 30.

Z publikacy] Towarzystw naukowych | z czasopism.

Rozprawy Wydzialu matematyczno-przyrodniczego
Akademii Umiejetnodeci Serya II, tom XVIII. Ogélnego zbiorn tom
trzydziesty osmy, 8-ka wiek., str. 389 w Krakowie 1901. Tom ten zawiera
migdzy innemi prace nastepujgce: S. Niementowski: Onowych rodza-
jach anhydrozwigzkéw. A. Wyezéltkowska: O iluzyach optyeznych.
L. Bruner i S. Tolloezko: O szybkodei tworzenia si¢ estréw z chlorku
benzoilowego i alkoholéw tluszezowych. P. J. Mazurek: Dziatanie kwasu
azotowego na feniloetylamin. L. Marechlewski i C. A. Schunck:
Wplyw bromu na filoporfiryne i hematoporfiryng. R. Negrusz: O trzech
izomeryeznych benzylotoluolach. W. Satke: Kierunek, droga i szybkosé
wiatru w Krakowie. K. Zorawski: O pewnych zmianach dtugosei linio-
wych elementéw podezas ruchu cigglego ukiadu materyalnych punktéw.
Cz¢bé 1. L. E. Bottcher: O wlasnoéciach pewnych wyznacznikéw funk-
cyjnyeh.

Rozprawy Wydzialu matematyezno-przyrodniczego
Akademii Umiejetno&ci. Serya III. Tom I. Dziat A (ogélnego zbioru
Tom 41. Dziat A). Nauki matematyczno-fizyczne. W Krakowie.
Nakladem Akademii Umiejetnosei 1901. 8-ka wiek., str. 552 z 1 mapg i 4 ryei-
nami w tekcie. St. Tolloc¢zko: Studya doswiadezalne nad kryoskopij-
nemi wlasnosciami nieorganicznych rozezynnikéw. L. Bruner: Studya dyna-
miczne nad bromowaniem ecial chromatyeznyech. M. P. Rudzki: O wiekn
ziemi. L A, Birkenmajer: Marco Beneventano, Kopernik, Wapowski.
Wi Natanson: O prawach tarcia wewnetrznego. S. Zaremba: O tak
zwanych funkeyaeh zasadniezyech w teoryi réwnai fizyki matematyecznej.
S. Kepifiski: O calkach rozwigzan réwnan rézniezkowyech z sobg sprzezonych
rzedu 2-go, posiadajgeych trzy punkty osobliwe (ciag dalszy). J. Siemi-
radzki: O wieku wapieni skalistyeh w pasmie krakowsko- wielufiskiem.
L. Marchlewski i J. Sosnowski: Synteza nowego ukladu ezteropierscie-
niowego. Kumarofenazyn i pochodne. Wi Natanson: O podwéjnem zata-
maniu §wiatla w cieczach odksztalcanyeh. M. Nenecki i J. Zaleski: O pro-
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duktach odtlenienia heminy za pomoes jodowodoru i jodku fosforu oraz o bu-
dowie heminy i jej pochodnych. L. Marehlewski i M. Nencki: Przemiana
filoeyaniny w hemopyrrol i urobiling. L. Marchlewski i J. Sosnowski:
O kumarofenazynach. Cze¢&é druga. J. Sosnowski: Badania nad oporem
nerwdéw. I. Mierzenie oporu metodg elektrometryezng. S. Zaremba: O teoryi
réwnania Laplace’a i o metodach Neumanna i Robina. K. Szule:
Grady w Galicyi. S. Niementowski: O pochednych bifenylu. Wi Na-
tanson: O prawach zjawisk dyfuzyjnyeh. E. Bandrowskii A. Prokeo-
peczko: O dziataniu ehlorowodoru na dwufenyloparazofenylen. K. Olsze w-
ski: Oznaczenie temperatury inwersyi zjawiska Joule’a i Kelvina w wo-
dorze. L. Bruner: O dysocyacyi wodzianu i alkoholanu chloralu w roztwo-
rach. S. Zaremba: Przyezynck do teoryi pewnego réwnania fizyki matema-
tyeznej. J. Rajewski: O szeregach hypergeometryeznyeh i ich przeksztal-
ceniach.

Katalog literatury naukowej polskiej!), wyda-
wany przez komisye¢ Bibliograficzng Wydzialu matematyezno-przyrodniezego
Akademii Umiejetnosci w Krakowie. Tom 1. Rok 1901. Zeszyt III, Krakéw
1¢01. 8° od str. 49 do str. 69. Tom I. Rok 1901. Zeszyt IV. Krakéw 1902. 8°
od str. 71 do str. 105.

Zeszyt IV zamyka tom I wydawnictwa. Z zestawienia, podanego na
kotien, dowiadujemy sie, ze w pierwszym roczniku Katalogu literatury naukowej
zostaly skatalogowane prace 349 antoréw, a mianowicie:

W dziale A tytuléw 49, z tego 4 wspélnie z innemi dzialami

” " B ” 15 ” 10 ” ” ”
” ” C ” 34 ” 16 ” ” ”
n ” D ” 110 ” 31 ” ” ”
” ” E ” 19 ” 4 ”» ”
n ” F ” 20 ” 4 ” ” »
” ” G ” 3 ” 2 ” ” ”
n ” H ” 31 ” 13 ” ” »
” » J " 12 ” 5 ” " ”»
» ,» K " 11 5, 10 » " ’
” » L Y 15 ”» 7 ” ” ”
” ” M ” 32 ”» 5 ” ” ”
” ” N ” 41 ”» 12 ” » b1
” ”» 0 ” 71 ” 22 ” ” ”
” 7 P ” 10 » 1 ” " »
” ’» Q ”» 161 9 58 » ” ”
” " R ”» 60 ” 12 ” ” ”
Uzupelnien 4 , — ” ” -

Razem 648 tytutow, z ezego 216 powtérzer.
1) Patrz ,Wiadomosei matematyczne*, t.V, str. 268 - 269.
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Bulletin internationalde l'Académie des scien-
ces de Oracovie Classes des sciences mathématiques et naturalles.

Novembre 1901. L. Marchle ws ki, Marcell Nencki. J. R a-
jewski, Ueber die hypergeometrischen Functionen hoherer Ordnung und
deren Degenerationen. E. Bandrowskii A. Prokopeczko, Ueber
die Wirkung des Chlorwasserstoffes auf Biphenylparazophenylen.

Décembre 1901. K. Olsze wski, Bestimmung der Inversions-
temperatur der Kelvin'schen Erscheinung fiir Wasserstof. L. Bruner,
Ueber die Dissociation des Chloralhydrates und Chloralalkoholates in Losun-
gen. S. Zarem b a, Contribution & la théorie d’une équation de la Physique.
K. Zoraws ki, Usber gewisse Aendernngsgeschwindigkeiten von Linien-
elementen bei der Bewegung eines contuirlichen materiellen Systems. Zweite
Mittheilung.

Janvier 1902, L. Marechlewski, On chlorophyll derivatives.
A. Withkowski, Note sur I'électricité atmosphérique & Zakopane dans les
Tatras. M. Strzeleeck a, Zur Kenntniss der Homologen des Desoxyben-
z0oins. A, Korezyfiski, Ueher die Einwirkung des Broms auf das Durol,
Penta — und Hexamethylbenzol. L. Natanson, Sur la propagation d’un
petit mouvement dans un fluide visqueux. S. Zaremb a, Détermination
du cas ot les fonetions fondamentales de M. Poincaré sont déductibles
de eelles de M. LeRoy ou celles de M. Stekloff. S. Kepinski,
Ueber Integrale der Lésungen der gewdhnlichen linearen sich selbst adjungier-
ten Differentialgleichungen zweiter Ordnung.

Février 1902. Zeszyt ten nie zawiera prac z dziedziny matema-
tyczno-fizyeznej.

Mars 1902. L. Natansou, Sur la conductibilité calorifique d’un
gaz en mouvement. L. Brun er, Ueber den Mechanismus der katalytischen
Jud—Wirkungen bei der Bromsubstitution. L. Birkenmajer, Nicolas
Copernie, Premidre partie. Ktudes sur les travaux du céldbre astronome et
matériaux pour servir & sa biographie. Cracovie MCM (extrait).

Avril1902. L.Marchlewski, Phylloporphyrin and mesoporp-
hyrin, a comparison. L. Marechle ws ki, Oncolouring matters obtainable
by the action of isatin on extracts of isatins tinctoria. L. Bier and L. March-
lewski, Absorption of ultra—violet rays bv bilirubin, biliverdin, urobilin and
proteinchrom. S. Niemento wski, Amidinartige Derivate des inneren
Anhydrites der Anthranitsiure. K. Zakrzewski, Sur les oscillations
d’un disque plongé dans un liquide visqueux. A. Koreczynski and
L. Marchlewski, Contributions to the chemistry of isatin.

Mai1902 T.Levi-Civita, Sur les surfaces (S) de M. Z a-

remba. Camille Kra ft, Etudes expérimentales sur 'ecchelle des couleurs
d’interférence,
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Kosmos., Zeszyt V—VII. 1901. S. Rudnicki, O plamach na
stoficu. Wi S a t k e, Kierunek i szybkosé chmur wedtug trzyletnich spostrze-
2et w Tarnopolu. L. Silberstein, Elektrolityezny przerywacz pradu.

Przeglad filozofiezny. Rok V, zeszyt I: Wi M. K o-
zlows ki, Zagadnienia wiedzy. Br. Bugeleisen, Rozwéj pojecia ru-
chu w mechanice. D-r J. K o d i s, Rzeczywisto$é i pojecie naukowe,.

Wszechs§wiat, tygodnik popularny, po§wigcony naukom przyro-
dniczym, w N 1-19 r.b. zawiera migdzy innemi nastepujgce artykuly:
W. Kaufman: Rozwdj pojecia elektronu, przekiad M. Centnerszwera.
P. Trzeiviski: Analiza widmowa cial statych. L L : Telefonograf Paulsena.
M. Lutostawski: O &wietle, odezyt publiczny. WL G.: Meteorologia na
przelomie stulecia, streszezenie odezytu W. Bezolda. Wi Gorezyfhiski:
Promieniowanie sloneczne i atmosfera ziemska., P. Trzeinski: Mglawice
i zbiorowiska gwiazdowe. W. Mutermilch: Fermenty nieorganiczne.
H. Poincaré: Telegraf bez drutu, przektad w. w. Br. Znatowicz: Fr.Chta-
powskiego: Zycie i prace ksiedza Jozefa Rogaliiskiego. W. Nernsta:
Metody i teorye elektryezne w chemii, ttémaczyl A. Czartkowski.

Chemik polski, ezasopismo tygodniowe, poswigecone wszystkim
galeziom clfemii teoretyeznej i stosowanej, wychodzace pod redakeys. Br. Zn a-
towicza. W %1—19r. b. zawiera migdzy innemi nast¢pujgce artykuly:
L. Brun er, Potrzeby naszej literatury chemiez1ej. A. Prokopeeczko,
0 $wieceniu podezas krystalizaeyi. L. Marchle ws ki, Nowe poglady na
naturg zwigzkéw nienasyconych. W. Mutermilech, Powinowactwo che-
miczne, Br. Pawle wski, Kilka reakeyj kondensacyjnych. M. Cen t-
nerszwer, Przeglad postgpéw chemii fizyeznej w r. 1901°

Zbirnik matematiczno-prirodopisno-likarskoi
sekecji Naukowoho Towaristwa imieni Szeweczenki.
T. VIL. 1. Lwéw 1901. Zawiera miedzy innemi prace nastepujgce: W. Le-
wicki: Teorya pierscieni Saturna (str.46). S Rudnicki: O plamach sto-
necznyeh. Czgsé druga (str.90). W. Lewicki: O najnowszych pracach
w teoryi funkeyj analityeznych (str. 12). W. Lewicki: Przycaynek do teoryi
ulamkow cigglych i grupy modutowej. Nota druga (str. 8). Bibliografia i Kro-
nika matematyczno-fizyczna obejmuje recenzye lub wzmianki o kilkunastu naj-
nowszych pracach niemieckich i francuskich w dziale nauk matematyczno-
fizyeznyeh, przeglad najwainiejszych dziennikéw matematyeznych, streszezenie
komunikatu Hilberta na paryskim kongresie matematyczoym w r. 1900
o przysziych problematach matematyki, wresscie obfitg kronike naukows
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Izwiestja WarszawskahoPolitechnieczeskaho
Instytuta Tmperatora Nikolaja IL. Zeszyty I i II 1900 r,
zawierajg rozprawe: W. A. Anisimowa: O wysokosciach najwigkszego
ofwietlenia danych pél plaskich. P. 0. Somowa: O obszarach predkosei
$rubowych mozliwych ciata statego, opierajgcego sie na kilku powierzchniach,
I P. Brajcewa: O niektéryeh rownaniach rézniczkowyeh i réinicowych
liniowyeh, dajgeych si¢ catkowaé przy pomocy calek okreslonych. P. 0. So-
mowa: O niektérych zastosowaniach kinematyki cial zmiennych do mecha-
nizméw stawowyech., W. Biernackiego: Przybér do wyznaezania spol-
czynnika termicznej rozszerzalnosei rteei.

WiestnikopytnojFizykiielementarnoj mate-
matiki W %M od308—318 zawiera migdzy innemi artykuly nastepujgce:
P. Passalski: Waryacye magnetyzmu ziemskiego. W. K ah an: Studya
nad podstawami geometryi. S. Tinatar: Prace termochemiczne Berthe-
lota. XI Zjazd przyrodnikéw ilekarzy rosyjskieh w Petersburgu od 20—30
grudnia st. st. 1901. N. Szyller: Notatka podagogiczna z powodu wzoru na
sile odérodkows. W. Obolenski: Zadanie o wahadle. B. Weinberg:
Wywéd niektéryeh wzoréw mechaniki. A Fomiliant: Dwa przypadki
dziatania elektrycznodei na plyte fotografiezng. S. Szatunowskij: Studya
nad podstawami geometryi. S. Reiter: Notatka o kinetycznej teoryi gazow.
I. Toezydtowski: Wywéd elementarny wzoru dla zwierciadla kulistego.
P. Smirnow: Pierwszy zjazd nauezycieli fizyki okregu naukoweégo peters-
burskiego. P. Dolguszyn: Wycigganie pierwiastku kwadratowego.
I. Timezenko: Narzedzia opracowane przez komisye Noworosyjskiego
Towarzystwa przyrodniezego.

Bibliotheca mathematica. Zeitsehrift fiir Geschichte der
mathematischen Wissenschaften, herausgegeben von Gustaf Enestrom in
Stoekholm. Leipzig Teubner. W zeszytach 2-gim i nast. t. II. 1901 zawie-
raja si¢ artykuly: Fr. Hultseh ,Neue Beitrige zur aegyptischen Teilungs-
rechnung®, F. Boll ,Die Sternkataloge des Hipparch und des Ptolemaios,
A. A.Bjornbo ,Hat Menelaos aus Alexandria einen Fixsternkatalog ver-
fasst?, G. Wertheim ,Die Logistik des Johannes Buteo“, A. Favaro
»Galileo Galilei e Simone Mayr“, M. Ko p p e ,Ueber Huygen's Niherungsmet-
hoden bei Kreis—und Logarithmen —Berechnung, W. Kutta ,Elliptische und
andere Integrale bei Wallis*, E. W 811fing ,Bericht iiber den gegenwér-
tigen Stand der Lekre von den eyklischen Kurven, M. Cantor ,Nachruf an
Oskar Schlémileh, F. Miller ,Ueber die mathematische Terminologie®,
G. Enestrom ,Bio-bibliographie der 1881—1900 verstorbenen Mathemati-
ker, W.Schmidt ,Physikalisches und Technisches bei Philon vor Byzanz“,
W.F.Wislicenus ,Ueber die Mondkarten des Langrenus*®, G.Loria
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,Eugenio Beltrami e le sne opere matematiche®. Zeszyt 1, t. 1[I, 1902 r. zawiera
nastepujgee artykuly: G. Enestrd m ,Ueber Periodeneintheilung in der
Geschichte der Mathenatik, F. R ud i o ,,Der Bericht des Simplicius iiber die
Quadraturen des Antiphon und des Hippokrates, A, H. Bjornbo ,Ueber
zwei mathematische Handschriften aus dem vierzehnten Jahrhundert*,
G. Wertheim ,Ein Beitrag zur Beurteilung des Pietro Antonio Cataldi®,
E. Goldbeeck ,Galileis Atomistik und ihre Quellen®, G. Wertheim
»Die Algebra des Johann Heinrich Rahn (1659) und die englische Uebersetzung
derselben“, G. Loria ,Pseudo-versiera e Quadratrice geometrica*, G..V a-
lentin ,Ueber einen anscheinenden Defekt im 6-eu Band von Boncompa-
gni’s Bolletino“, E. W 6 1ffin g ,Ueber die Abkiirzungen der Titel mathe-
matischer Zeitschriften®.

L'Enscignement mathématique. Revue internationale.
Directeurs C. A. Laisantet H Fehr w N-ch z dnia 15 styeznia i 15
marea 1902 r. zawiera miedzy innemi artykuly: H. F' e hr: O pojeciu liczby
w rozwoju logicznym i lhistoryeznym, J. F. Bonnel: Atom w geometryi,
J. Joffroy: Osiedmiokatach i dziewigciokatach foremnyeh, L. Ripert:
0 pewnej wlasnoSei stozkowych, A. Buhl: O nanezaniu w Uniwersytetach
ludowyeh, F. Pietzker: Rozwazania o naturze yrzestrzeni. Préez tego
obfite dziaty kroniki, korespondeneyi i bibliografii.

Revista trimestral de mateméaticas, publicada por
DonJosé Rius y Casas, zawiera w e 1—5 miedzy innemi artykuly
nastgpujgee: L. Clariana: Dowéd formuly eliptyeznej Legen dre’a,
H.Petrini: O przekssztalceniu ortogonalnem wyznacznika, J. Rius y
Casas: Teorya formalna przedmiotéw dopelniajgeyeh, L. Clariana:
Nowy sposéb wyznaczania catki réwnania x % +2n %— m*zxy=0, J. Vil-
lafane: Liezby E, 7, v/, Tenze; Logarytmy liczb urojonyeh, L. de A1b a:
Nota o nowem kole w geometryi tréjkata, F. Gomes Teixeira: O pe-
wnej wlasnoéei ognisk owaléw Cassini’ego, L. Clarian a: Powierzebnie
elipsoidy obrotowej w zwigzku z calkami eliptycznemi, J. Rius y Casas:
O cechach formalnyeh réwnosei. L. de Alba: Wzory geometryi tréjksta,
E.Hernand ez Obliczanie spétezynnikow przeksstaleonej funkeyi alge-
braicznej wymiernej, calkcwitej jednej zmiennej, E. Barisien: O zagad-
nieniu Malfatti'ego W kaidym numerze obfita bibliografia literatury ma-
tematyecznej, przeglad czasopism naukowych, kronika nauvkowa, zagadnienia
i roawigzania.
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Astronomische Nachriehten.

Vol. 157.

% 3746. P. Guthnick. Neue Untersuchungen iiber den verinder-
lichen Stern O (Mira) Ceti. E.Milloseviech, Berberich, L. M§1-
ler,. Holetsehek. Planetoidyikometa IL 1900.

X 3746. H. Ludendorff Ueber Fehler, die beim Aufeopiren von
Normalgittern auf.photographische Platten entstehen kgnnen. P. V. N e u g e-
bauer. Ueber die Differentialformeln zur Verbesserung der Elemente schwach
excentrischer Planetenbahnen. K. G r.a f f. Helligkeitsheobachtungen des Co-
meten 1900. II. H, Clemens; Fr. Sch wa b, Nova Persei.

M 3747—48. C.1. Merfield. Definitive orbic Elements of Comet
1899.1. 0. Bergstrand. Ueber die Eigenbewegung der Nova Persei.
A. W.Roberts, F. Sehwab. Verdnderliche Sterne.

N 3749. M. Wolf. Die Verwendung des Stereocomparators in der
Astronomie. V. Cerulli, A, Abetti. Obserwaeye planetoid i komet.

M 3750. T. I I. S ee.- Preliminary Investigation of the Diameter of
Mars. A. Berberieh, Carnera, M. Wolf. Planetoidy.

X 3751. H. Osthoff Die Farbe der Nova Persei von Feb. 22 bis
Eude April 1901. I. Coma s Sol4. La sixtuple & Orionis. Deichmiil-
ler, Anderson Gwiazdyzmienne. _

X 3752. E.v. Gothard. Beob. des Spectrums der Nova Persei.
M. Wolf Die Nebel um Nova Persei. A. Stanley Williams. New
Var. Star. 96. 1901. Cygni.

M 3753. W.F.Denning. The Rotation period of Jupiter. W. F.
Denning,J. Plassmann, Fr. Seh wab. Perseidy 1901. L. Bre n-
n e r. Merkwiirdige Flecke auf Jupiter. A. G alle. Ueber Beob. von Olbers,
betr. den Lichtwechsel kleiner Planeten. C. D. P errine. Motion in the
faint Nebula surrounding Nova Persei. M. W o1f. Ueber die Nebel der Nova
Persei. L. Courvoisier Notiz betr. die Eigenbew. der Nova Persei.
Ph. F a ut h. Notiz betr. & Orionis.

N 3754—55. H. Battermann. Resultate fiir Mondort, Mondhalb-
messer und Sonnenparallaxe. H. Batterm ann. Berichtigungen und Be-
merk. zu der Astr. Nach 3457—58. Th. Epstein, W. Ceraski. Nova
Persei. H. Struve, M. Wolf,I. Tebbutt, H Kreutz Obserwacye
planetoid i komety I. 1901,

M 3756. W.Sidgreaves. The Spectrum of Nova Persei. I. C.
Kapteyn. Ueber die Bew. der Nebel in der Umgebung von Nova Persei.
E.C. Pickering. Spectrum of Lightning. 0. Knopf, L Bausehin-
ger, A, Abetti. Planetoidy.

X% 3757. 1. S ee. Researches on the Diameter of Iupiter. . Comas
Sola. Nova Perseii H. Battermann, H Struve, A, Abetti,
E.C.Pickering, M611ler. Obserwacye planetoid i komety H. 1901.
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* 3758—59. W. Ebert, Ueber das Dreikérperproblem im mehrdimen-
sionalen Rdumen. H. Se eli g e r. Bemerkung iiber den neuen Stern im Per-
seus. Karl Bohlin. Ueber den Nebel bei Nova Persei. Hans Boe-
g e h ol d. Ein Beispiel zur Harzer’schen Methode der Bahnverbesserung nach
drei Beob. -

X% 3760. E. E. Barnard. On the Dimensions of the Planets und Sa-
tellites. I. Plassmann. Ueber die Nova Perseii B. Viaro. ,Notiz
betr. die Eigenbewegun. der Nova Persei“. F. Schwab, H Struve,
E. Hartwig, W. Luther, E. Millogevich, G. Boeccardi.
Obserwacye komety II. 1900 i planetoid. K. G r a ff. Bericht. zu Veriff.
R L »% 14

M 3761. K. Koss,Fr. Kriiger, S. Seharbe. Perseidy 1901 r.
A.Abetti, Milloseviehy Neugebauer, Berberich. Pla-
netoidy. S. Kostinsky Quelques observations photographiques.

M 3762. K. Bohlin. Ueber den Lichtwechsel von U. Cephei. K. Boh-
lin, M. Esch. Nova Persei. Hagen S. 1. Ueber die Periode des verind.
S Persei. M. Wolf. Photogr. Beob. kleiner Planeten. W. Luther. Planet
Thetis. ’ ' _

M 3763. A.Scheller Untersuchung der Bahn des Cometen II. 1845.
W. Stratonow. Beob, der Sonnenfinsterniss 1901 Nov. 11. Hagen S I.
Ueber Ceraski’s Begl. der Nova Persei. F. Ristenpart Zur Frage der
Eigenb. der Nova Persei. W.Luther Ben. betr.den Stern B. D. 41°79.
A. A. Nijland Beob. des Cometen 1901. I.

Me 3764. 1. S e e. Observations of the Diameters of the Satellites ot
Jupiter and of Titan. M. Luizet. R.X. Hereulis. M. W olf Planetoidy.

»% 3765.. G. Eberhard Ueber die Bewegung von X eygniim Vi-
sionsradius. I. Wilsing. Versueh einer Erklirung der Entstehung und der
Bewegung der Nebelhiille, weleche die Nova Persei umgight. Ph. Fauth,
F. Schwab. Zmienng R. Serpentis i 93. 1901 Sagittae. Neugebauer,
Wolf, AL,Pourteau. Planetoidy. Deichm ii1ler. Berichtigungen
zu Luther's Reductionstafeln.

»% 3766 —67. F. C o b n. Ergebnisse von Beob. an Repsold’chen Regi-
stirmikrometer bei Anwendung eines Uhrwerks. W W hitney. Observa-
tions of Nova Persei. K oss. Beob. der Leoniden 1901, Ramband et Sy,
Koss, Gruey. Obserwacye planetoid i komety IL. 1901.

M. 3768. I. S ee. Micrometrical Measures of the Equatorial Diameter
of Saturn. I. S.e e. Micr. Measures of the Diameter of Uranus. A. Abetti.
Pianeta 1901, H. L.

Yol. 158.

N3769. I. Hartmann, Ueber die Correction eines p@riodischen
Fehlers in der Bewegung des Potsdamer 80 em. Refractors. 0. Berg-
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s t r a n d. Mittheilung betr. die Eigenb. und diz Parallaxe der Nova Persei.
Stanley Williams, T. X Cygni. Millosevieh pianeta 1902. H. O.
N 3770. R.Harkanyi Ueberdie Temperaturbestimmung der Fix-
sterne auf speetralphotometrischem Wege. A. Hn a t e k. Definitive Bahnbe-
stimmung des Cometen 1898. V. C. Pickerin g Early Observations of
Algolstars. M. Ebell. 93. 1901 Sagittae. W o 1 f. Beob. von kl. Planeten.
M 3771. F. W. Ve ry. The nebula about Nova Persei. R. Merecki.
Beob. der Nova Persei. A. Stanley Williams. New var. star 1. 1902
Cygni. M. Ebell 93.1901 Sagittae. M. W o1f. Beob. von kl. Planeten.

M 3772. 1. Comas Sola. Observations de Jupiter. [. Comas
Sola. Saturne. E. C. Pickering. Totale Sonnenfinsterniss 1901 Mai 17.
S.K. Winther, M. W olf. Planetoidy.

M 3773. A. W.Krassnow. Ueber singulire Aufloiisung der Dif-
chung der geocentrischen Mondbahn. A. M. W. Do wnin g. List of errata
in the revised Madras Cat. of Stars. I. Méller, E. Stromgren,
A.Pourteau, M. Wolf. Planetoidy.

M 3774. H. de B a1l. Ueber den Einfluss der Parallaxe der Observa-
tion und der Eigenbew. auf den Positionswinkel und die Distanz zweier Fix-
sterne. H. de Ball Ueber deu Einfluss der Refraction auf die Distanz zwe-
ier Sterne. K. Stre hl Ueber die Bildschéirfe der Fernrohre. K. Strel L.
Verdoppelung der Marscanéle. C. B o r g e n. Ueber die Reduction von mitt.
Zeit. auf Sternzeit und umgekehrt. A. A. Nijland. Ueber den griinen
strahl. K. Gra ff. Ueber einen wahrsch. verind. Stern 2. 1902 Lacertae.
W o1f. Neuer Planet 1902. H. Q.

Jahresbericht der deutschen Mathematiker-
Vereinigung in Monatsheften herausgegeben von A, Gutzmer 11
Band. 1—2 Doppelheft. 3, 4, 5 Heft,

‘W ogloszonych dotad zeszytach mieszezg si¢ miedzy innemi nastgpujaee
artykuty: P, Stéd ckel, Orozwoju nauczania matematyki stosowanej w uni-
wersytetach niemieckich. R. Lilienthal O zwigzkn pomiedzy geome-
tryg ruchu a geometryg rézniczkows. H. Burk h a rdt, Myslenie matema-
tyczne i przyrodnicze. E. Study, Nowa galgi geometryi. F.Klein,
0 wykladzie matematyki w szkolach wyiszych. E. Jahnk e, O obrotach
w przestrzeni czterowymiarowej. F. En gel, O pochodnych rzedéw wyi-
szyeh. P Stidckel, Wlasnosei arytmetyezne funkeyj analitycznyeh.
E. Zermelo, Przyezynek do teoryi linij najkrétszych. H. Sehubert,
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