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a wyklady metodyczne teoryi krzywych algebraicznych, napisane .
przed poéitora wiekami przez EuleraiCramera, dowodza
jak dawng jest ta potrzeba. ‘Do tych klasyfikacyj wiek dzisiejszy
dorzugit trzy wyberne: jedne analityczng P1ic ke r a, druga, ktéra
nazwaé mozna eklektyczng — Salmona i trzecig pdtsynte-
tyczng lub pseudosyntetyczng — Cre mony. : Elementy wykiadu.
czysto-geometrycznego przygotowali i zebrali R. Paolis i E. K6t-
ter i potrzeba tylko dalszego opracowania, by doj$¢ do pozadanego
rezultatu. E o '
Czego brak jeszcze zupelnie — to teoryi krzywych niealge-
braicznych, obejmujacej, jezeli nie wszystkie krzywe przestepne, to
przynajmniej znaczng ich liczbe wraz z innemi analogicznemi (np.
wszystkie krzywe, przedstawione przez réwnanie y = funkcyi cal-
kowitej przestgpnej zmiennej «), Niektore twierdzenia, podane $wiezo
przez Schoutego (,L'Intermédiaire des mathématiciens* II,
str. 7) sa moze pierwszemi prébami tego rodzaju. Oby wiek XX.
dodat inne twierdzenia jeszcze wazniejsze, i oby teorya krzywych
przestepnych nie pozostata jak dzisiaj Zyczeniem niespeinionem! ,
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0 PEWNEM TWIERDZENIU STOKESA

napisat
Wi Gosiewski.

Twierdzenie Stok esa, ktére tu mamy na mysli, polega na
przeksztalceniu pewnej calki pojedynczej po obvypdzie zamkrfiqtym,
plaskim lub co najwyzej podwdjnie krzywym, na calke Podwé.]na, po
powierzehni tym obwodem ograniczonej, a zreszty dowo]ne];‘ w arty?m%e
za$ niniejszym zamierzamy to twierdzenie uogdlnié, t. j. wyrazié je
w przypadku, gdy obwéd zamkniety jest wielokrotnie krzywym. .

Ozoaezmy W tym, celu przez Xi, X,,..., Xu, ogélnic X;,
n funkeyj jednowartosciowych punktu (%, Ty« - - » Tu) W BPOIrzednych
prostokatnych i rozwaZajmy calke
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¢ 1=[ D X,
s 7

wzigta po obwodzie zamknigtym 8, w ogéle n - 1 krotnie krzywym.
Gdy przechodzimy -od obwodu s do obwodu nieskoriczenie sasie-
dniego s -} s, calka I doznaje waryacyi

@) oI= [ X (OX,.dw,+ X, dow);
[ §

albo raczej, poniewaZ obwdd s jest zamkniety :

®) o= [ > OX,.dw,— dX, . 8.,
S

gdzie:

@) "X‘_Z ZX;‘ da;

) iX= D2 i

Na mocy zatem (4) i (), wyrazenie (3) przyjmuje postaé:

©®  oI= f 2 2 OXs (s by — dasy o) |

lub takZe
@) o= f222( e —-aaf—f-) (dw, 82, — d, 8) «

Wyznacznik dx; dx; — dxry 8x; wyobraza rzut na plaszezyzng
spélrzednych z;, z;, pola réwnolegloboku nieskoniczenie malego, ma-
jacego za boki, wychodzace z jego wierzcholka najbliZszego poczatkowi
spélrzednych, wektory (dx, dz, ... dx,) i (02, 8z, . .. 82,), z ktérych
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pierwszy jest elementem obwodu s, a koniee dr u«rlego leiv na obwodme
s 4 8s.. : st

Strona prawa réwnania (7) odnosi si¢ przeto do paska ‘nieskori-
czenie wazkiego rozciaglodei dwuwymiarowej, ograniczonego obwodami
zamknigtemi s i s | ds. Jesli wigc obie strony tego réwnania zcalku-
jemy wzgledem znaku §, poczawszy od obwodu s = s,, ktéremu, we-
dlug (1), odpowiada réwnanie:

® = x an

a% do obwodu s = s, ktéremu odpowiada rownanie (1), otrzymamy:

©® I—1I= 222 e Zii oo (s b dgd,

gdzie calkowanie po prawej rozcigga sig do calego pola rozciaglosci
dwuwymiarowej, ograniczonej dwoma obwodami zamknigtemi s, i s.

Owé#, w przypadku gdy obwéd zamknigty-s, ma dlugosé nie-
skoticzenie mals, jest oczywiscie I, =0, a tem samem réwnanie (9)
przywodzi si¢ do réwnania:

(10) I= f _22( aa», aX’ (dix; d; — dax; 623),

w ktérem, wobec obwodu s, znikajacego, calkowanie po prawej rozciaga
sig do calego pola rozcigglodei dwuwymiarowej, ograniczonej tylko
obwodem zamknigtym s, i ktore Iacznie z réwnaniem (1) wyraia twier-
dzenie Stokesa w calej ogélnosci.




